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YBoJI

[Ipoctu 6pojeBu pacrnoje/beHn cy BeoMa HepaBHoMepHo. Ca jeane crpaHe,
MOKeMO IpoHahu Mpon3BO/bHO JAyTavyak HU3 Y3aCTOMHUX MPUPOIHUX OPojeBa
Meby kojuma nema nujejgHor mpocror 6poja. Jeman Takas Hu3 je:

N'+2 N!4+3,.. N'+N.

C gpyre cTpaHe OCTOJH MHOTO IIAPOBa IIPOCTUX OpPojeBa KOju ce pa3aInKyjy 3a
2 (mux Ha3WBaMO mpocTuM GpojeBuma-Gau3annuma) Ha npumep (3,5), (5,7),
(11,13), (17,19), (41,43) u apyru. [lo3HaT ¢y npuMepu BeOMa BEJIUKHX MPO-
cTuXx OpojeBa-OJIM3aHala; TTOCIEILH PEKOP/, je:

2003663613 * 219000 4 1

(morstegaTu www.primes.utm.edu).

Hedunnnuja 1.

Heka je x mpupoman 6poj, a cymMupamMo 1o cKymy mpoctux Opojesa. Tana

ce dpyHKIHja
m(x) :ZL x>0,

p<z

Ha3uBa (PyHKIKja paciojiesie TpocTux Opojesa.

Jpyrum peanma, 7(x) je 6poj mpocrux GpojeBa p koju Hucy sehu on 3a-
mgasor x > 0. M3yuyaBambe acuMOToTCKOT NoHammama dbyHakimje 7(zr) je Haj-
BayKHHjU pobJieM Teopuje Opojesa.

[IpBu Kopak Ka pelremy Tor npodaema Haunauo je Eykmama. On je mpun-
HHUIIOM KOHTPA/UKIMje 110Ka3a0 Jla ©Ma OECKOHAYHO MHOI'O IIPOCTUX OpojeBa.

Hawmwme, ako npermoctaBuMo Ja HMa cCaMO KOHATHO MHOTO TIPOCTHUX OpojenBa
" O3HAYUMO UX Ca P1, P2, ..., Pp 38 HEKO KOHAYHO k, Tajia Opoj p1ps...pr + 1 Huje
JIeJbUB HE Ca jeJIHUM O] OpojeBa pi, P2, ..., Pk IITO 3HAYHU JIa j€ YHATOY IIPeT-
mocTaBly U OH mpocT. OBy TeopeMy 0 GeCKOHAYHOM Opojy mpocTux OpojeBa
MOYKEMO 3AIICATH B KAO

m(x) = 00, = — 0.



Jeonapa Ojnep (1707-1783) uckazao je ciaemehy mpermocTaBky: 3acTyIlbe-
HOCT IpocTuX OpojeBa Mehy OpojeBuMa MambuM 01 N MOCTaje TPOU3BOJHHO
MaJia ca ropehasamem O6poja n, OJJHOCHO

OBy teopemy je gokazao A. Jlexkanap (1752-1833). Own je takobe, ko-
pucrehn ce TabauoM nIpocTux O6pojeBa, EMIHPHJCKH YCTAHOBUO MPHOJIHZKHY

dbopmyty .
~ —" B =1.08366.
ﬂ-(x) ln.ilf _ B’ b

K.®.Tayc (1777-1855) je yTBpaumo Ja je npenusnuja Gpopmy.ia
Todt

m(w) ~ 5 Int’

[TpBu crporo dopmasiHu pe3yaTar y u3ydaBamy paciojesie IpocTux Opoje-
Ba MOBE3aH je ca UMeHOM pyckor Hay4uHuka lladnryTrnja JIBoBuua Yedummosa
(1821-1894), koju je MOTIIYHO eJIeMEHTAPHUM MeToaMa 06jaCHUO CTBAPHU MO~
pesak pacta GpyHkimje 7(x), HanMe moKa3ao je MOCTOjalbe HEKUX TIO3UTUBHIX
KOHCTAHTHU @ U b TAKBUX Jia CYy 3& CBe T > 2 UCIYheHe HejeIHAKOCTH

x x
a— < mw(xr) < b—.
Inz (z) Inx
1845. ronune dbpanmnyckn maremarnaap 2Kozed Beprpans (1822-1900), ana-
Jusupajyhu Tabauiy mpoctux 6pojeBa Mamux oa 3000000 y Be3u ca cBOjuUM
PaJIoM U3 TeopHje T'PyIa, HCKA3a0 je MPeTIOCTaBKY, O/ Ta/la MO3HATY Kao

Beprpanaos nmocrtynar.

Heka je n > 4, npuponan 6poj. Taga ce y unrepsany (n,2n — 2] namasu
OapeM jejan npoct 6poj.

Vekopo zatum, 1850. roauHe, mocTyaar je goka3ao eOUITOB y CBOM IO-
3aaToM pajy O npocmum bpojesuma.



Jloka3 YeOuroB/peBUX OIEHA

[Touerna TBphema

Jla ducmo nokazan Yebuios/bese oreHe n beprpanios mocTy/IaT norpedHa
cy HaM HeKa rmoMohHa TBphema u J0Ka3Hu.

[Tpu peannom x > 0, HeKa Cy ca p O3HAYEHH €JIEMEHTHU CKYIla HPOCTHX
6pojeBa, a ca [t], Heka je o3Haden HajBehm 1eo Opoj koju Huje Behum of t.
[TocmaTpajmo dyuKuje Yebummona

O(x) := Z In p,

U(x) = Z Inp = Z[logp x]lnp = Z “i—;] Inp.

o<z p<z p<z

YBeanmo Takohe

T(x) = Z Ink.

k<z

r7ie cy ca k o3HavYeHHu eeMeHTH U3 CKyIa MPUpPOIHUX Opojena.
[Torpebua cy nam u cieneha TBphemas:

Tephewe 1

Heka cy ca p o3nadenn npoctn 6pojesn, a ca « npupoanu. Ca v,(r) o3na-
9HIMO CTeleH IpocTor 6poja p taxas aa p*»M|r u p*»(M+1 § . Tana 3a cpakn
IPUPOJAH OPOj N BaxKH

Inn! = Z Z vp(n!) Inp.

p<n a>1

To mokaszyjemo y3 momoh cieaehunx nmoszuatux hpopmyia

(6) nl=T]p"™, () v =3 [ﬁ}

(e}
p<n a>1 p



JlorapuT™moBameM TpBe jeTHAKOCTH T00ujaMo

Inn! = v(n!)np = ZZ{ ]mp

p<n p<n a>1

(ITpBy MO jegHAKOCT JMOGHIN JIOTapUTMOBameM (*), a Apyry 3aMeHOM u3

)

Tepheme 2
Hexka je n npupogan 6poj, a p Cy eJeMeHTH CKyIa IpocTux opojena. Tama

BaxKu J1a je
1
InH3C(1,2,...,n) = g {ﬂ} Inp.

= Inp

OBo TBpheme AUPEKTHO C/Ieu JIorapuT™MOBameM ciegeher uspasa

HBC Hpup(H?)C(l 2,..., n))

p<n

(OBa dbopmyna cienn 03 IoCMaTpamba JIe/bUBOCTH 06€ CTpaHe IPOCTHM Opoje-
BUMa p, He BehiuM 011 1)
[Ipu gemy je

v,(3C(1,2, ..., n)) = [log, n] = [EZ]

13 tBphema 1 ciemgn

T(z) = T([z]) = In([z]")

> L) Z [

p<[z] a=1 p<z a>1
13 rephema 2 u nomro je [log,[r]] = [log, 7] crean

Y(z) = ¢¥([z]) = InH3C(L, 2..., [z]).

Taxkobe, Baxke HejeIHAKOCTH
Tspheme 3.
Heka je x mosuTuBan peanan 6poj. Ouga Baxku

<Zlnx—7r )Inz.

p<lzx
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Hejennaxocr ¢(z) < > _ Inx nuje Tomuko ounriena, ussoherme je 1ucTo
PAUYHCKO U 3L OBAKO:

3a p > 5 nmamo log,r <Inz

Takohe Bazkm u log, x + logs x + log; x < 31In .
OBo J10Ka3yjeMo MHOXKebeM ca log, e, yuMe ce HejeJHAKOCT CBOJIU Ha
log, e + logs e 4+ logse < 3
IITO Ce JUPEKTHOM IPOBEPOM MOTBpHyje.

Y na/beM u3aaramy BaxkHa he HaM OMTH apUTMETHIKA CBOjCTBA IEHTPAJI-
HOr GUHOMHOI KoeuIlrjeHTa

N = N(n) = (2n) _ (2n)! _ @n)i=2Inn! _ [T(20)-2T(n)

n n!2

Osnauumo Takohe
K = K(n) = H3C(1,2,...,2n) = V"),

Jlema 1.
Bpoj K(n) je nemus ca N(n), 3a cBaku npupojaas 6poj n.

JTOKA3. Heka je p nmpouspo/ban gemmiaan 6poja N. Oguro je p < 2n.
Osnaunmo m, = v,(K). Jacno je na Baxku

p"r < 2n, Pt > on,

-5 (-

3a npousBosbHO ¥ pasiauka [2x] — 2[x] moxke Ourn wiun 0 win 1, na Bazku

Cagma numamo

Vvp(N) < lemp:yp(K)'

Bynyhu na cmo ogabpasu npousBo/bHO p, caead ja je K jgemuso ca N. U3
OBe JIeJbUBOCTHU 3aKJbydyjemo na je K > N, 0THOCHO

¥(2n) > T(2n) — 2T (n).
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OBy hemo HejeTHAKOCT Ja/be U KOPUCTUTH.

Jlema 2.
3a npupoan 6poj n > 3 Baxku Hejejnakocr N = N(n) > 2"+,

JTOKAS. OBa muejeqnakoct je rpyba, ajau je u JIOBOJbHA 32 JTOKA3UBAIHE
Jomwe onene 3a m(x). Jokasyjemo unjpykuujom mo n > 3.

Bazan=3,N = (g) =20 > 2°*1

NanyKnujcKu Kopak:

(2k+2)! _ @RIEE+DEE+) 4k 2y,

E+D2 " &2 (k+1)p2 k+1

[TpumeTHO je Mo MHAYKINjCKOM KOPaKy jJa Ou ce MOIJIO JIOKA3aTH U HEIITO
jade TBpheme. IIpocToM HHAYKIUjOM 110 1 > 2 ce MOXKe IoKa3aTu U HejeiHa-

KOCT
4qn

N > .
van

bBazan =2

4 42
> —— IITO ce CBOIM Ha 6 > 4v/2.
(2) V8

NuayKnujcKu Kopak

2n+2\  (2n\ (2n+1)(2n +2) 4" dn+2
n+1/) \n (n+1)2 Vin n+1

gt A+ 1)4n+2  4nt] 2n + 1
4n+1) 4V4n n+1  JA4(n+1)/4n(n+1)

1 4n+1 4n+1
1+ >
An(n+1) \/An+1)  /4(n+1)
OBa HejeHaKOCT he HAM TpebaTu MpH JOKa3uBamwy bepTpaH 0BOT IMOCTYJIa-

Ta. YOIIITe, aKO je ¢ > T KOHCTAHTa, TO MOYeB OJf HEKOr n > ng(c) yBek
BaxKu HejeTHAKOCT




C napyre cTpane, 3a n > 1 BayKu U HejeTHAKOCT

360r cBera TOra, HU3

; HOCJIe/ithe TBpheme je eKBUBAJEHTHO (HPOpMYJIn

[[=,2i-1) _ /2

CTPOrO pacTe W TEXKH
BaJsmca:

9

I1:Z, 2 &
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YeburossbeBe oneHe 3a 7(x)
Hajope hemo pokasaru pomy omemny 3a 7(x)
Teopema 1. 3a npou3BO/bHO peasiHO & > 6 BaKH HEjeTHAKOCT

x
m(x) > ap—

rje je KOHCTaHTa a = %an ~ (.34567.
JIOKA3. Youumo npupogan 6poj n > 3 takas ja je

n<x <2n+2.

[lomrro ¢y 7(z) u Inx neomanajyhie dbyuknuje na ckymy npupognux opojesa
N, Baxkn
7(x) In(z) > 7(2n) In 2n.

13 caemu m(2n) In2n > (2n),
a u3 cienn Y(2n) > T(2n) — 2T (n).
Konauno u3 JIOTAPUTMOBAGECM CJIC 1

T(2n) —2T(n) > (n+1)1In2.

Cpeykymuo m(z) > In 2 .
Inz

Jlema 3.
3a MO3UTUBHO PEAJHO X > 2 BaxKH HejeTHAKOCT

@) = Hp < 4%,

npu deMy je e ~ 2.71828 Ojnepos 6poj.

JIOKA3. 1oBO/BHO je Ja pa3sMOTPHUMO CJIy4aj Kaaa je £ = n IPUPOIAH
6poj, jep 4% > 4.

JlokazyjeMo Heje THAKOCT

Hp < 4" MHIYKIHjoM 10 1 > 2.
p<n



Basa je ounrnemna. Ypaaumo Kopak uHAyKIuje. AKo je n > 2 mapHO, TO
Hp: Hp<4”’1<4”.
p<n p<n—1
Heka je n > 2 menapno, n = 2k + 1. Imamo
I r=11» 11 »<4" 11 »
p<2k+1 p<k+1 k+1<p<2k+1 k4+1<p<2k+1
[Tocmarpajmo 6poj

M = M(k) = (Wf + 1) (2% +1)!

ko) Kk+ 1)

3a opojeBe k + 1 < p < 2k + 1 ounryienno je ga jgene M ma je JOBOJHHO

nokazatu M < 4%, OBo mokaszyjemo umayknujoM mo k. Baza k = 1, ;’—: < 4.
2k +1)! 2k — D! 2k(2k + 1 4k + 2
KOpaK( +D ) 2k(2k+1) 44k + < 4k
Elk+ 1! (E—=DWk! k(E+1) E+1

Taxne, [[p < 4*Hah = 4244 =47,

p<n
Kopak unayknuje je ypahen.
Teopema 2.
3a mpousBo/baH peajaH Opoj r > 2 BayKu HejeTHAKOCT

x
h——
m(z) < Inz

ca KoucranToM b = 51n 2 ~ 3.46574.

JOKASB. Ilpumernmo na je 7(z) < x/2 3a x > 8. Umamo

o@)> S hp> Y Iy = (a(x) ~7(vD) IV

Va<p<lz Va<p<z
Towrro je u3 [neme 3| A(x) < 2zIn2, o
2 1n 2 4xIn2 /x x
< — <b5ln2—
m(z) < In/z +r(ve) < Inx N 2 Y

12



3a x > 64. Ho TBpheme je Takohe Tauno m 3a 2 < x < 64, IMTO ce MOXKe
JUPEKTHO IPOBEPUATH.

3abenemka 1.
O3HaYUMO ca p,, n-Tu mpocT 6poj. Taja mocToje MO3NTUBHE KOHCTAHTE (v
u (3, TakBe J1a 3a cBe N > 2

anlnn < p, < fnlnn.

HOKAS. U3 [reopeme 1] u f[reopeme 2| ybarupameM p,, 1001jaMo

Dn
In p,

Pn
Inp,

a <7(pn) =n<b

O06e HejeJHAKOCTH Ce CJAMYIHO T0Ka3yjy, ¢ THM IITO je TOPHa OIeHa HEIITO
texka. Fby hemo n mokazarn.
JlorapuT™MoBameM JieBe Heje THAKOCTH J00UjaMo

(*)Ina+1Inp, —Inlnp, < lnn.

JlorapuT™MoBalbeM Hallle YKeJbeHe HejeJHAKOCTH BUJIUMO Ja HaM je oTped-
HO JIa TIOCTOjJW KOHCTAaHTa [3 TaKBa Jia je 3a CBaKO 1 > 2

Ing >1Inp, —Inlnn —Inn
[Tpumenom (*) HejeqHAKOCT ce CBOJM HA
Ing>Inp, —Inlnn — (lna+1Inp, —Inlnp,) =Inlnp, —Inlnn — Ina.
OsHocHo Tpeba Ja MOKaXKeMo JIa je 0JI03r0 OrpaHuYeH U3pas3

In p,
Inn

In

—Ina,

In py,
Inn

3a 1MITa je JJOBOJHHO J1a je 010310 OrpaHuYeH U3pas3
Hememem (*) ca ln p, nobujamo

Ina Inlnp, Inn

Inp, Inp, Inp,’

In p, 1

OJIHOCHO

lnn Ina Inlnp,
1 - Inpn Inpr

13



Kako je 3a oBaj m3pa3s lim, ,., = 1 TO je OH orpaHHYeH, Ia TOCTOJU
TparkeHa KOHCTaHTA [3.

3a joKa3 /ome oneHe morpedHa HaM je HeKa Iopiba OleHa 3a
OYHTJIETHO OTIEHA.

Inn
Inpp?

alje

Y HacraBkKy hemo M3JI02KUTH JiBa J0Ka3a beprpanjosor nocrynara. [Ipsu
U3JI0KEeHH JI0Ka3 je 1ao Epgonr, a apyru je yrupomthenn Yebumon/beB 10Ka3
(koju je mao C. B. Creukun Ha ocHOBY “eOHINIOB/HEBUX H3BOPHUX HJIEja).
Cymupanu J0Ka3 MOKeTe TOrJIeJaT PenuMo 1o [2].

14



Jloka3u bepTpaHA0BOT IIOCTYJ1aTa

EpnomeB goka3

BeprpanioB nocrysar: 3a n > 2 usmehy n u 2n namasu ce 6apeM jenan
npoct 6poj.

JIOKA3 1. Ocnosra ujeja Epmomosor gokasa je ga 6u 6uHoMHn Koedu-
IIHAjeHT (27?) oMo ucysuwe Maau KO He OM UMao IMPOCTUX Jesuaana usmehy
nu2n.

. (2n)! vp(N)
[Tocmarpajmo N = PR H prt.
p<2n

Ako je n < p < 2n Baxku v,(N) = 1. Ognocuo

H pr(N): H .

n<p<2n n<p<2n

Ako je 2 < p < n, onna je ,(N) = 0 (oo je no munbemy Eproma

KJBYYHO MECTO Y JIOKA3Y), OJHOCHO

H p”p(N) =1.

2?"<p§n

Axo je p > v/2n, Baxku 1,(N) < 1, jep umamo
pr(N) S pr(K) S m.
(OBze emo kao u panuje kopuctuan osnaky K = H3C(1,2,...,2n)).
Jlakjie BaxKu
H pup(N) < H p< 42n/3'

2 2n
Von<p< p<

[Ipu yemMy CMO y MOCJIEIIbeM KOPAKY MPUMEHHTH
N konauno 3a n > 32 nobujamo

H pup(N) < (2n)w(\/ﬁ) < (271)‘/”/2.



(Hejemmaxoct m(v/2n) < \/n/2 Baxu 3a /n/2 > 4, oanocuo 3a n > 32)

OBako cMo 106m/u JIBOjJHY OIEHY

4n /]2
— (2n) H p.
4n n<p<22n

(JIeBa HEjeHAKOCT je 110 a JIeCHa je yImpaBo JoKa3aHa.) Au 3an > 68
JI0OMjaMO KOHTPAJIUKIIN]Y, aKO IPETHOCTABHMO

H p =1, OJHOCHO ja HeMa IIPocTuX OpojeBa u3Mmehy n u 2n.
n<p<2n

[TocTaB/ba ce muTame KOJUKO UMa MPOCTUX OpojeBa m3mehy n u 2n? 3a
n > 68 1o06uIM CMO HEjeTHAKOCT

4n/3
P = P >
H )V /\/477,

n<p<2n
[omTo je, ounto, P < (2n) M=) 10
(m(2n) —7m(n))In2n > In P > In f(n).
Opnapae ciaenu orneHa

Inf(n) cn
2n) — ~
7(2n) —w(n) > mon oo

rjie je ¢ = %an ~ 0.46209. OBa onena uuje npesuiie rpyba y mopehemy ca
ACUMIITOTCKOM OIIEHOM C] = 1.
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YebumnioB/peB J0KAa3

Y HactaBKy heMo M3JI0:KWTH HENTO yIporiheny Bep3ujy YebumonpeBor
perema, Kojy je mao C.B. Creuknn. Fbene rnaBue upeje cy cuenehu nmen-
THTETHU Koje HaszuBaMo uiaeHTuTeTHMa Uebumona. [Moxkere ce moaceTnTn me-|

ibunuuja 1 (x),0(x) u T'(x) na 6. crpann paja.

JIema 4.
. . 1
Hexa je x nosurusan peanan 6poj. Tana sazxu (x) = o, 0(xk).

Jlema 5.
Hexa je x mosurusan peanan 6poj. Taga sauu T'(x) = 3o, ¥(F)-

JTokas sieme 4. Imamo

Inx
S0 = mp=3 ¥ wp= 3 [ p = v
k>1 k>1 p<gl/k p<z k<Inz/Ilnp p<z np

1 nema 4 je mokasaHa.
Hoxkaz nmeme 5 kopuctu jJemy 4. Hanme mmamo

S v(p) =220 ()

QukcupajMo caja HeKd IpocT Opoj p u HeKo m. JlompuHOC IpeTXo/Hoj
cyMH 3a Te (PUKCHPAHE BPEIHOCTH je

lnp = {%} Inp.
k=1 p

OpnaBae 3ak/pydyjeMo /1a je YKYTIaH JOMPUHOC jeTHAK

ZZlnp[ ] > vz Inp = In(z!) = T(z).

p<zx m>1 p<x

(Mako u3rJe/a je JHOCTABHO, JIeMy 5 je HeIpUjaTHO JoKa3aTh 6e3 Kopuiinhemna
Jeme 4.)

Jloka3 BeprpanjoBor nocry/jiara cacToju ce U3 HEKOJIMKO KOpPaKa.



1. Ouena 0(z) — 0(x/2). llocmaTpajmo GyHKITHI]Y
T
U(z) := T(z) — 2T (5) .

[Tpumemyjyhu jgeMy b u duibeHUILY ja 33 HemapHe k Mambe OJ X He TMOCTOju

n TaKBO Ja 7 %, JIOK 3a mapHe k MOCTOju U U3HOCH %, IMaMO

Ue) = (=11 (7).

(OBo je jennako ¢(x) — (g) + 1 (g) — ) (Z> +..)

Kaxko je ¢(x) neonanajyha dbynknuja mmamo

va)=v (5) U@ <@ —v () +¢ (5)-

Mozkemo jokazaTtu u ciegeha TBphema
B(x) - 20(VE) < 0(x) < ().
Kopucrehn Y(z) m 6(x), TBpheme ce cBOAM Ha
In(H3C(1,2,...,2)) — 2In(H3C(1, 2, ..., [v/z])) <

pj=m(x)

<In( ] py) <I(H3C(1,2,...2)).

Jj=1
JlecHa cTpaHa OYHIVIEIHO BaxKH, JOK 3a JIEBY IocMaTpaMo IpocTe 6pojeBe p
ne Behe ox x. lonpunoc jeBoj cTpanu je

inplog, 2] 2finplog, (V)] = lnpog, 2 2“5 |) < .
OBuM je u JeBa HejeIHAKOCT JTOKA3aHa.
CBeyKyITHO TMaMo,
0(x) =0 (5) = (W) —20(vD) —v (3) = Ul) = v (5) - 20(v/2).

2. Onena U(z). Umamo

U)=> k-2 lnk:Zlnk—221n2k+2{ﬂ In2.

k<z k<z/2 k<z k<z

18



U(x) = (~1)"" Ink +2 E} In2

k<z

OmaBie 1o0mjamMo omeHe
zln2—lnzx—In2<U(x) <zln2+Inz.
3. Ounena (). Veennmo dyuknujy V() rakBy na Baxu
V(z)=V(z/2) =2In2 + Inz.

JenHa takBa yHKIHjA je

1
In? —Inz.
Slng LTt gme

Kako je ¢¥(z) —¢(z/2) <U(z) <zln2+Inz =V (z) — V(z/2), nmamo
V(z) = o(x) > V(w/2) = (x/2) > V(w/2"0 ) — (/2000 > V(1).
([omrro je ¢ (x) = ([x]) To je ¥(x/21%%) = 4(1) = 0).

JTobujamo HejeTHAKOCT

V(z) :=2xIn2+

U(z) <V(r)—=V(l)=2zxIn2+

1
21n21n2x+§1nx—21n2.

4. 3aBpIieTak J0Ka3a
[Tpumemyjyhu pejgom mpBy, Apyry u Tpehy oneny aodujamo
0(x) — 0(x/2) 2 U(x) —P(2/3) — 2¢(Vz) —Inz >

In2

2?33—4\/51112— Iz —2Inz +4In2:= W(x).

41n2

Caremnn,

| @) =) W) o
7r(:c)—7r(x/2)2m2<zp;gclnp— e > e ~ma T

rae je o2 ~ 0.23104. Kako je 3a z > 450, W(z) > 0 0 3a cBako x > 450
Baxku 7(2z) — 7(x) > 0, omHocHo usmelyy z u 2z mva Gap jenman npoct 6poj.
Ba r < 450 m3mehy z m 2x ce Haysazm OGapeMm jeJgaH OJ IIPOCTHX OpojeBa

2,3,5,7,13,23,43,83,163,317,503. OBuM je j10Ka3 y MOTIYHOCTH ypalheH.



3aK/bydHa ped

Beowma je 3anum/buBo J1a je mpobJieM KOju MMa, Hau3IJIe ] JaK ejJeMeHTap-
HU JIOKa3 perieH Tek cpeanaoMm 19. croseha. [Ipoctn GpojeBu mpuBaadnin
Cy TayKIby JbYJIM JOTI OJ1 aHTHYKOT J100a, aJid ce O ThUXOBOM MOPETKY, OpOjHO-
CTH U 3aCTYIJbEHOCTH jaKo MaJjo 3HaJ0. Moxaa je HajBeha cMermha H60/beM
yIO3HABaIby IPOCTUX OpojeBa OHMO BeoMa BeJIUKH Opoj Moryhmx mpucTyma.
Mory ce nocmarpary Jie/bUBOCTH, MOTY ce MeD)yCOOHO 0j1y3UMaTn IIPOU3BO/ U
HEKOJINKO IMPOCTUX Opojena, ma ja ce joduje Opoj Koju HHje Ae/bUB HU Ca jeI-
HUM O] FbUX, MOT'Y Ce TOCMaTpPaTh u3pa3u U (PyHKINje Y KOJUMA YIECTBY]Y
npoctu 6pojesu. Mma jorm muoro moryhux npucryna.

YeOurmon/beB JI0Ka3 3HadajaH je jep je 6uo npsBu hopMasaH J0Ka3 KOju
ce ojiHocHO Ha 1upocre Opojese. Kacuuje je Hebuiios npumMemnBao CjiudHe
ujieje Kako 6u J100MO 1ITO OIITPHUje OIEeHe 3a % [TomTo je ycneo m ji0my
U TOPHY OIEHY CBECTHU pesiaTUBHO Om3y 1, mocTasio je aKTyeaHO MUTAme /1a
JW je acCHMITOTCKa omeHa ynpaso 1. OBo TBpheme cy mokazanu Epgom u
Cenbepr u Hocu Hasup Teopema o npocmum b6pojesuma. 3Hadaj Hebuiiona
(kao u Epmorra u Cesibepra) je u y TOMe IITO je TIOKA3a0 JIa Cy eJIeMEeHTapHE
IPUCTYTIM MHOTO YCIETTHUJU HETO IITO Ce TO JI0 Tala BEPOBaJo.

Cajza mocroje BeoMa jake Teopeme O HMPOCTHM OpojeBHMa. 3HAMO Ja Ce
y cBakoj aputMerndkoj nporpecuju rae je H3/I(a,b) = 1 Hamasu GeckoHad-
HO MHOTO TPOCTHX OpojeBa, ma 9aK 3HAMO U OTDAHUYEHe Y 3aBUCHOCTH O b
KOJIMKO OP30 mpocT Opoj Mopa ja ce jaBu. Mako cy oBe m MHOTe JIpyre Teo-
peMe KOMILIMKOBaHuje 0o beprpanaoBor mocrysiara, Ha BUXOBO OTKPHBAHE
MopaJn Ou cMO JiyzKe yekaru jia Huje omao Yebumosa u beprana.

Moxna neryje Manin, aand MPBU KOpPaK je 9eCTO W IIPECy/IaH.
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