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1 VYBoxg

1.1 EyxkmmaoBu ,Ejgementin”

[ToTpeba 3a n3ydaBameM reoMeTpuje jaBba Ce jOIl Y HajpaHUjUM JBYACKUM 3ajeTHuIaMa.
CaMo TOpekJIo pedr (Ha CTAPOrPYKOM ¢eo-3eMJba, Metron-MepuTH) yKasyje Ha TO Jia je
reoMeTpuja y CBOJUM IOYETHUM OOJIMIMMA [IPEJICTaB/baJIa IIPOCTO 00aB/balbe PA3HUX MEPEHhA,
HEOIIXOIHUX 3a I0JIe/ly TEePpUTOpuje, U3rpajby Kyha U perraBame ocTajaux IpodjemMa Ipak-
tuuyne npupojie. [IpBe nHaznake pazymeBarba 0COOMHA IeOMETPHjCKUX OOJIMKA BE3yjy ce 3a
apesHe 1nuBuan3anuje Bapuiona u Erunta. Ha ocHoBy cadyBanmx crmmca, cMarpa ce Jia je
Yy OBOM CT& IMjyMy TeOMeTpHuja IpeJicTaB/balla eMINPHUjCKy HayKy, CKYIl IpaBuja Koja Cy
CJIY2KWJIa 33 M3padyHaBamba JyKIHA, [OBPIIUHA WA 3allPEMUHA.

Hajcrapuju npumepu e lyKTUBHOT n3BODema OBUX ITPaBUJIa jaBsbajy ce y ctapoj ['pukoj.
Hexkwu o npBux jokaza Bedyjy ce 3a numMe punozoda Tameca m3 Mmusera, Koju je KuUBeo y
7. u 6. BeKy mpe HOBe epe. Fberosum nyrem nacrasba u Iluraropa ca ocrpsa Camoca (6.
BEK IIpe HOBE epe), KOMe ce TPUIKCyje ocHuBambe 1mKoje Iluraropejama. Osa opranusanumja
ce cacTojaJia oJ1 mpobpanux ¢uozoda n MareMaTudapa TOr BpeMeHa, & IhUX0Ba yIeha JIyTo
cy Omia obaBHjeHa BeJIOM TajHEe W dyBaHa OJI IMHUPE jaBHOCTH.

Venen yopsaHor pa3Boja reoMeTpuje, jaBUO ce MpobJieM CUCTeMaTH3alldje U OpraHu3a-
nuje suama. Eaemenmu Xunmokpura ca Xuoca (5. BeK 1pe HOBe epe), jecy HPBU MOKYIIA]
Jla ce TeoMeTpHja TOr BpeMeHa O0jeIMHM U MPEJCTaBu y je/inoj kKmusu. HacioB Faemenmu
jecre JIATMHCKU TPEBOJI CTApOTrpYKe pedr W O3Ha4YaBa JICYKTUBHO 3aCHOBAHY T'€OMETPH]Y.
Hazkastoct, Besmnka BehnHa OBOT jiesia jgaHac je u3ryb/beHa, Te ce He MOyKe MHOT'O TOBOPUTH O
HET0BO] BayKHOCTH.

Hama najsnadajuuje jies10 u3 oBor BpeMeHa cBakako cy Eykmumosu Eaemernmu. Eykium,
MaTeMaTudap u3 Ajiekcanpuje, xuseo je udmehy 350. u 250. rojuue pe HOBeE epe. Y CBOjuM
Eaemenmuma, Koju cy ce cacrojaju OJ TPUHAECT TOMOBA, IIOCTABUO jé OCHOBHE CTaBOBE
reoMeTpuje u 00e30e/ M0 HEHO YBPCTO aKCMOMAaTCKO 3acHuBaibe. [lopesn Tora, Eaemenmu cy
HAIMCAHU TaKO Jia (POPMUPA]Y ,JIOTHUKH JIAHAIL , OJIHOCHO CBAKO TBPheme MOXKe ce U3BeCTU
Ha OCHOBY IIPETXOIHO HaBeeHnX TBphema. O 3Ha9ajy OBOr JieJia JI0BOJBHO NOBOPHU UMHH-CHUIIA
Ja je oHO cBe 710 19. BeKa Ipe/icTaB/baJi0 OCHOBHO MITUBO Y U3y4daBamhy NeoOMeTpHje.

Cenmu, ocmu, jaeBetu u jecetn ToM Faemenama nocsehenu cy Teopuju mporopiiuja u
apurmerury (y reomMerpujckoj dopmm), JOK €y ocTaju ducto reomerpujcku. CBaku TOM
nounibe JiebMHUIIjaMa 110jMOBa KojuMa he ce KacHuje onepucaru. Ha moderky npse Kibure
HaJjiaze ce JIBaJjieceT W Tpu JiepuHUIMje 0/l KOjux hemMo HeKe HaBEeCTH:

I - Tauka je ono wmo nema denosa.

IT - Jlunugja je dyotcuna bes wupure.

III - Kpajesu aunuje cy mauxe.

IV — Ilpasa je auruja xoja uma ucmu nosodHcaj y 00HOCY Ha C8e CB0JE MAUKE.
V — Hospwunra je orno wmo uma camo OYIHcuny U UWUPURY.

VI - I'panuue nospuwune cy sunuje.



VII- Pasan je nospwuna x0ja uma ucmu noaoxcaj y 00Hocy Ha cée npase Koje AedHCe Y 160].
VIII - Veao y pasnu je je ysajamuu nazub 06ejy aunuja y pasHu Koje ce Ceky u Koje He
AeHCE HA UCTO] NPasoyj.
X — Axo npasa, xoja cmoju Ha dpyz0j npasoj, obpasyje ca osom dea cycedna jednara y2aa,
CeaKYU 00 WUX je Npas, a nodu2HYma nNPasa 306€ Ce HOPMANHA HA OHO] HG KOJO] CMOJU.
XI - Tyn yeao je onaj xoju je eehu 0d npasoe.
XII — Qwmap yeao je onaj xKoju je maru 00 nNpasoe.
XIII - I'panuua je ono wmo je kpaj ma weza.
XIX — IIpasosunujcke uype cy one Koje cy o2paruvere npasama; mpocmpaHe CY 02paHUeHe
ca MPu, YEMBOPOCMPaHe Ca Yemupl, & MHO20CMPaHe €O 8UULE 00 YEMUPU NPAGE.
XXIII - Hapasreane cy one npase xoje ce Hara3e Yy pasru u Koje ce npodystcene y beckpajrocm,
ca 0be cmpane He cexy jedna ca dpyzom.

JacHo je J1a ca cTaHOBUINTA caBpeMeHe MaTeMaTHKe, OBe JIe(pUHUIIN]e He MOTY TIPeJICTaB/ba-
TH HUIITa 030UIbHIEjE JI0 IIyKe UiycTpalje patux mojmosa. Came popmysiaiiyje HUCY JTOBOJHHO
NpEeNU3He U 3aXTeBajy pasyMeBarbe u3pasa IOomyT ,, y2KUHA' ', Koju Hucy jedunucanu. Mebhy-
M, y EyKnoBo BpeMe, 0BaKO cuCTeMaTHIaH IPUCTYT OUO je PEeBOIYITHOHAPAH U ITOCTY KUO
je Kao Mozen 3a cBe Oyiyhe nckopake y oBoM cMmepy.

[Tocne nedununuja Eykmamm maBojam moctysiate u akCHOMe, OJHOCHO TBphema Koja ce
ycBajajy 06e3 jgokKasa.

ITocTrynarn:
I - Baxmesa ce da ce 00 ceaxe mauke do bu.ro xKoje dpyze mauke moxce nosyhu nNpasa AUHUJGA.
I1 — X da ce ceaxa npasa mooce HeO2PAHUYEHO NPOJYAHCUMU.
IIT — X da ce us npousdsonmnoz cpeduwma MOHCE NPOUBOSHHUM NOAYNPELHUKOM ONUCAIMU
Kpye.
IV — U da cy ceu npasu yanrosu jednaru.
V — 1 da ysex xada npasa, cexyhu ce ca dpyeum deema npasuma, ca 08uUMaG Ha UCTNO] CMPAHU
2padu YHYMPawrse Y2a06€e 4uju je 3oup mart 00 06a npasa y2aa, 08e ce npase CeKy ca CMpare

2de je maj 36up maru 00 dsa NPasa yeaa.

Axkcuome:
I — Beauwune jednaxe ceaxa nonaocodb mpehoj, jednaxe cy mehy cobom.
IT — U1 axo jednaxum dodamo jedraxe, dobuhemo jednaxe.
II1 — X axo 00 jednaxuz odysumamo jednaxe, dobuhemo jednaxe.
IV — U axo nejednarum dodamo jednaxe, dobuhemo nejednaxe.
V — U axo ydsocmpyywumo jednaxe dobuhemo jednaxe.
VI - U noaosune jednaruzx, jednake cy mehy cobom.
VII — 1 one xoje ce nokaanajy jednaxe cy.
VIII — U ueno je sehe 00 deaa.

IX — 1 dse npase ne moey sameapamu npocmop.

Kao mrro moxkeMo fa BUIIMO, aKCHOME HUCY CBe HYKHO T€OMETPHjCKe IPUPOIe. 3a HeKe



o wux (IV, V, VI u IX) cymma ce ma yommre npunauajy Eykanmay. Y HeKUM KacCHUjUM
n3jamnMa Faemernama 9eTBPTU U IIETH MOCTYJIAT ce yopajajy y akcuoMme, Ila ce cTora IeTu
IIOCTYJIAT MOYKe HeKaJla Ha3BaTHU je/IaHAeCTUM aKCHOMOM.

Ca npyre crpane, IOCTYJIATU TIPEJICTaB/bajy OCHOBHE OCOOMHE I'€OMETPHjCKOI IIPOCTOPA
Koju mo3najemo. [Ipsa Tpu cy uspazuro OutnHa jep 00e30ehyjy |UBpCTY MOJJIOTY Teopuju
reOMEeTPHjCKUX KOHCTPYKIHja. [IpuMerno je u ofcTyname y CI0KEHOCTH KOJI (hopMyialiuje
HEeTOT MoCTysaTa. Iberopa KOMILIEKCHOCT BEKOBIMA je HABOJWJIA MaTeMaTHdape Jia ra ojda-
Iyjy Kao ocHOBHU cTaB. Kako hemo KacHUje yTBPAUTH, YIIPABO Yy IIETOM TOCTYJIATY OTJIEA Ce
reHujagHocT EyKamjaa m JIormydka OJpKUBOCT erose reomerpuje. [IpenosnaBmm BazKHOCT
oBor crasa, Eykiuj je OyayhuMm reneparmjama MaTeMaTHdapa OCTABHO U3Y3€THO TEXKAK

1pobJieM Koju he Ha cBoje pelllerme YeKaTh I'OTOBO JIBa MUJIEHU]yMA.

1.2 IIpobGsem meTor mocryJsiata

Ha jin je meTm mocTyJAT HENOXOJHO YBPCTHTH y mojia3Ha TBphema ma 6u Eykianmosa
reoMeTpuja 3aprkasia cBoj ooauk? Yuan ce jma Hu cam Kykimm Huje Morao ca curypHorrhy
Jla OJITOBOPH Ha OBO MHTame. HanMe, MpBUX JIBajieceT U ocaM cTaBoBa Faemenama ce yornre
He 11031Bajy Ha mern nocrysiat. Moxke 6utn ja je Eykimg HamMepHO ojj1arao meroBy yrnorpedy
He OU JIM MOKYIIAO Jia Pa3BUje FeOMeTPHjy Ha OCHOBY IIPBA YE€TUPU MOCTYJIATa.

TokoMm HapeIHMX BEKOBa YCJIeIMIN Cy 6€30POjHYU TOKYIIIAjH Ja Ce TIETU MOCTY/IAT JIOKaZKe.
Behuna oBux ,,0Ka3a”’ HacTojaja je Jla ra CBeJe Ha CKBUBAJCHTHO TBpheme 3a Koje Ou
ce UCIOCTABUJIO JIa je MCTUHUTO 300T CBOje ,,0UUIJICTHOCTH . YIIpaBO OBUM IIO3UBAHEM Ha
UHTYUTUBHO PA3yMeBarbe FeOMETPHjCKOT IIPOCTOpa I'yOU ce UCIIPABHOCT jloKa3a. MaremaTudaka
JIeJIyKIHja He JI03BO/baBa OBAKBA OJICTYIIAHA.

Nnak, nmokyiraju jia ce MeTH MOCTYJIaT JOKaxKe HUCY OUJIM ITOTITYHO y3aJs1y/iHu. BuieBekos-
HU PaJI Ha OBOM IPOOJIEMY IIPOU3BEO je YMTAaB HU3 IHETOBUX JIOTHIKUX CKBUBAJICHATA, KOJU
cy u nanac oJi Beaukor 3nadaja. Caja hemo HaBecTH Heke OJ1 IHUX.

Banmvbus je pajn ToBanuja Cakepuja (G. Sacheri 1667—1733) ua oBy temy. Y
ceoMm gienty Fyxaud, owuwhen ceux mpra Cakepu MOKyIIaBa Ja JOKAXKe IETH TOCTYJIaT
uHUpeKTHUM yTeM. Hanmme, on mocmarpa dersopoyrao AA'B’'B koju uma jiBa mpaBa yriia
Ha ocHoBuiu AB u unje cy crpanune AA" u BB’ jenqnake. 13 cumerpuje oe durype mobuja
ce ja yriosu y temenuma A’ u B’ mopajy 6utn melycobno jepnaku. Kajga 6u ce ucrnocraBuio
Jla Cy OHM JeJTHAKH 3, TOOMIM OMCMO TBphere eKBUBAJICHTHO IIETOM MOCTYJIaTy U caM MpodJieM
6u 6mo permren. Cakepu MPETIOCTaB/ba CYIPOTHO W CBOJM 3ajlaTaK Ha JBa MoOryha ciydaja;
yTao je Win TYI WK OmITap. XUIOTe3y TYIOr yIJia yCleBa Jia MOTIIYHO UCIIPABHO JIOBEJIE JI0
KOHTPa/IUKIMje, Me)yTuM, XUIoTe3a OIITPOr yIJia My 3ajaje BeJinKe noremkohe. ¥ MOKYIIajy
Jia ohe 10 TPOTUBYPEUHOCTH, OH U3BO/IN NTAB HU3 HAU3IJIE/I AIICYPAHUX TBphema u pa3Buja
KOMILIEKCaH TreoMeTpujcku cucteM. Ha Kpajy ycreBa jia rnponabe ,[IpOTUBYPEIHOCT’ OCJIatha-
jyhu ce na dmmeHuIty jia ce HeKa OJi U3BEJCHUX TBPherba, mpemMa HeroBUM pedmnma, Koce ca
LIpuposioM mipase’. [la 61 10aTHO TOTBP/IMO CBOj PE3YJITAT, OH padyHa JIyKIUHY HEKe Jy2KI Ha,

JiBa HaYMHA U JI00Uja pa3/jindnuTe BPEJHOCTH, IIITO U3HOCH Kao dhuHaHu apryment. Mehyrum,



JIO OBOT'a, je JIONIA0 HAIPABUBIINU T'DEIIKY y PadyHy, T€ HEroB JI0Ka3 OCTaje HEKOMILIeTaH.
Yupkoc tome, CekapujeB paj, Ha XUIIOTE3MW OIITPOr yIJIa je BeoMa 3HadajaH jep IoKasyje
IpBe Ha3HAKEe MPaBOI' OJIOBOpa HA MUTAbe METOr MOCTY/IATA.

[MIsajuapcku maremarnuap Joxan Xajupux Jlam6epr (J. H. Lambert 1728-1777)
1766. ronune objasibyje J1eJ10 1o Ha3UBOM Teopuja napaseanus AuHLja Tie TTOT00H0 aHAJIU3U-
pa mpobsiem nieror noctysiata. Kao m Cakepu, u OH 10/1a3U 0OJI €KBUBAJIEHTHOI TBpDhemba.
Jlambept mocmarpa werBopoyrao ABC'D koju numa Tpu nipaBa yria y temeanma A, B u C'n
HOKYIIIaBa Jia JoKazKe Jia je yrao y Tauku D takohe npas. Cimano Cakepujy, IpeTnocTaB/ba-
jyhu cynporHo, u oH cBoju 1pobJieM Ha jiBe MoryhunocTu. VlcinpaBHIM MOCTYIIKOM ce pelnaBa
XUIIOTE3€ TYIIOr yIJIa, aJlu HaujIa3u Ha KOMILTUKAIFje Y APyroM ciydajy. Jlambepr ce mocsehyje
Jla;beM pa3BHjarby OBe IMPEeTIOoCTaBKe, MelyTuM He ycresa ja rnpoHahe TpOTUBYPEIHOCT. 3a
pPas3InKy OJ CBOjUX IPETXOJHUKA, OH Kao Ma Ipejaoceha mpaBy HpHUpOILy OBOT MpoOeMa,
npuMehyjyhu HeKy BpcTy anasoruje ca ccepHoM reomeTpujoM. ,,CKJIOH CaM YaK Jia IIOBepyjeM
Jla je oBa XWIIOTe3a TadHa Ha HEeKaKBoj mmarunaphuoj cdepu. Mopa mocrojatu y3pok ycses
KOra ce OHa y PaBHU HU U3JlajeKa He MOXKe OOOPUTU OHAKO JIAKO KAKO Ce TO MOYKE YUMHUTH
ca XUIIOTe30M Tymor yrjia.”, nuiie JlamoepT.

Tomune 1794. dpaniycku maremarndap Aapujen-Mapu Jlexxauap (Adrien-Marie
Legendre 1752-1833) objasibyje Eaemenme 2eomempuje, IPBO €0 Te BPCTE Koje ce
CTPYKTYPHO pa3jmkoBaJio o Eykaugosor. OBaj yubeHUK caipyKao je JI0Ka3 [MeTor IMOCTyIaTa,
KOjU je y KaCHUJUM U3JlarbuMa BUIIle TIyTa MemaH u Hajgorpahusan. Hujeana Bep3uja jrokasza
HUuje Ona TavdHa, aiau JIeXKaHapoB MPUCTYH MPOOJIEMY je YMHOTOME JIOIIPUHEO Pa3yMeBarby
oBor npobsiema. Hanme, on ce 6aBuo ycrocrasibameM Be3e usMelhy meTor mocrysara u 30upa

YHYTPAIIILUX yIJIOBa y TPOYTJy. JIexKaHIpoBu cTaBOBU Iace:

I - B6up yenosa busro xoe mpoyeaa nuje eehu od m.

IT — Axo mocmoju mpoyzao xod koza je 36up yzro6a jednwakx T, onda je 30up yz2a08a CE8aKO2
mpoyea jeOHAK T.

IIT - Axo nocmoju owmap yeao maxas da HOpmasa NOULHYMA Y Ma KOJO] MAYKY 1HE20602
Kpaka ceve dpyeu Kpax, nemu noCmyaam GAHCU.

IV — Ilocmoju mpoyeao kome je 36up YHYMpawrbur y2i06a T AKO U CAMO GKO 30 C8AKY MAYKY
B u npasy a xoja je ne cadporcu, y rouma odpehernoj pasHu nocmoju Hajeuwe jedna npasa b

xoja cadpotcu B u mema 3ajednunkur mavaxa ca a.

Yerpra Teopema IpecTaB/ba eKBUBaIEHIH]y n3Mely mocTojama TpoyTiia ca CyMOM yTJI0-
Ba T u TBphema nosuarujer kao Ilnejdeposa akcuoma (John Playfair 1748—1819). Osa
aKCHIOMa, je 3aIIpaBo jOIII jeJlaH 1yBeHH eKBHUBAJIEHT 1eTor nocryiaaTa. Ha taj naunn, Jlexkanap
ra JIMPEKTHO TIOBe3yje ca 30HpPOM yIJIOBa Y TPOYIJLY.

[IpBu cTaB je J0Ka3aH MOTIIYHO HE3ABUCHO OJ METOT OCTYJIaTa, U BayKU CaMO Ha OCHOBY

[IpBa YE€TUPH.



1.3 T'eometpmuja JIlobaueBcKor

[ToueTkoM J1eBeTHAECTOT BeKa J0JIa3W JI0 BEJIUKOr 00pTa y MOTPAa3U 3a JOKA30M IEeTOT
noctysiata. Jlo perrema oBe BHUIIEBEKOBHE 3aroHeTKe JloJ1a3u pycku Maremarndap Hukosaj
Banosuu JlobaueBcku (Hukonait VIBanosuu Jlob6aueBckuii 1792-1856). Ou npsu
jaCHO M3HOCHU CTaB Ja ce IIeTU IIOCTYJIaT He MOXKe U3BeCcTH u3 1npsa derupu. CBOj pa/i Ha OBOM
podbsiemy JlobadeBcku 3alounibe Ha CJAUYaH HAYUH KAaO U eNOBH IIPETXOMHUINA. Y IUJbY Jia

JIOKayKe TIeTH MOCTYJIAT, OH IMoJa3n off panuje nomenyTte [lirejcdbepose akcmome:

IlnejpepoBa akcuoma. 3a ceaxy npasy u mavky 6an 1e, Yy pashu wuma 0dpeheroj, nocmoju

Hajeuwe JedHa Npasa Koja Nposadu Kpo3 my mauky u JUCJYHKMHG je ca mMom NpPpaeoM.

JlobavueBCcKM TpeTIiocTaB/ba CyIPOTHO, Ja IIOCTOje Oap JiBe TakBe IpaBe, U Pa3BHUja HOBU
CUCTEM Y IOTpa3u 3a KOHTpajukiujoMm. MehyTum, HakoH n3Boherma IuTaBor HU3a TBphema,
OH TIOUHMIbEe J]a CXBaTa Jia MPOTUBYPEYHOCT 3alpaBo He Mopa nocrojatu. Jamum dopmystuca-
IbeM CBOjuUX TeopeMma, JlobaueBcKku ycTaHoOB/baBa Jl@ je OTKPUO IOTIIYHO HOBY T'€OMETPU]Y
(k0joj Jaje HA3UB MMArvMHapHa reoMmerTpuja’) Koja, Kao u EyK/mIoBa, mpecTaB/ba JOTHIKN
0JIp:KUB cucTeM. Vako He ycreBa MOTIIYHO Jia JIOKayKe KOH3UCTEHTHOCT CBOje TeOMeTpHje, OH
BPIIN aredapcKy aHAJIN3Y HeHUX OCHOBHUX jeTHAYMHA U THMe MPYrKa PETATUBHO 33/I0BOJba-
Bajyhu oxrosop. Hemro kacuuje, dpaniryckom maremaruuapy Aupujy Iloenkapey (Hen-
ri Poincaré 1854-1912) nosasu 3a pyKOM Jia KOHAYHO MOKayKe OBY HEIPOTHUBYPEYHOCT.
Herasbu Tor moctynka 6uhe nmpuKazaHu y HAPETHUM TOTJIAB/BUMA.

Hakme, y reomerpuju JlobadeBcKOr meTw MOCTYJAT He BaxKW, Beh je 3aMemeH CBOjOM
Heranujom. Yumbenunna j1a JoOUjeHH CUCTEM He CaJAPKU KOHTPAIUKIINA]Y JTUPEKTHO IOKa3yje
Jla je 0Baj cTaB HEOIXO/aH 3a jiebUHUCAIbe eYKJIUJICKE TeOMeTPHje.

Mauu je 6poj caBpeMenuka JlobadueBCKOr KOju Cy 3amMcTa CXBaTU/IM 3HaYaj OBOI OTKpuha.
Tpeba nanomeHyTH jia Cy JI0 CAUYHUX PE3yJTaTa JIONLIN, HE3aBUCHO jesiaH oJ1 Jpyror, mahap-
cku maremarudap Janom Bosbaj (Jdnos Bolyai 1802—-1860) u uyBenn HeMadku MaTeMa-
tuaap Kapa @puapux Iayc (Carl Friedrich Gaufl 1777-1855). Bobaj je cBoje pajiose
objaBmo Tpu rojinHe HAKOH JlobadeBckor u, Kao n Pyc, naumao Ha CKelnTunusaM y jaBHOCTH,
oK ce 'ayc y3ap:kaBao mybJsmmkaligja jep je cMaTpao Jia ra HUKO Hehe pa3yMeTn.

Kaxko hemo Bujiern y HapeHuM mnoriaasbuMa, reomerpuja JlobadeBckor (Tj. xunepboamaka
reoMeTpHja, Kako ce JIaHAC 9eCTO HA3WMBA) y MHOIOME Ce Pas3jMKyje oJ eyk/ujcke. Heku
[I0JMOBH, TIOIIYyT IIPaBe WK TPOyIJIia, JI00ujajy Hau3Iies ancyplan oOJUK KOju Ce KOCH Ca
yoOM4ajeHuM CXBaTarmbeM IIpocTopa. BaxKHo je pa3ymeTn Jia je, YIIPKOC YUILeHUITH J1a HAM je
eYKJIMJICKA TeoMeTpHja OJmrKa W JaKIa 3a padyMeBame, reoMerpuja JlobadeBcKor jegHako
TagHa u nocrojana. Fben najsehu 3nadaj je ynpaBo y ToM HCKOpPaKy y allCTpaKTHA U3ydaBarba,

KOjU je Hy?KaH 3a HaIllpeJIaK Yy CBaKOj HAyIIH.



2 OcHOBHEU CTaBOBHU XHUIIePOOJMYIKE reOMeTpHje

2.1 AmncoJsayTHa reomMeTpuja

[Ton amcosryTHOM T€OMETPUjOM CMATPaMO CHCTEM 3aCHOBAH MCKJbYYMBO Ha IIPBa Y€THPU
Eyknnnosa nmocrysnarta. Tepmun ancosyTHa reomerpuja notude off Janomra Bosbaja. Kao mrro
CMO MMaJld TPWINKE JIa BUJIUMO Y ITPETXOJHOM IIOIVIaBJbY, U3y3UMarmbeM IETOI' MOCTYJiaTa
Moryhe je pa3uBUTH KOMILJIEKCAH CKYII T€OMETPUjCKIX TBPhemba Koja Cy TauHa Uy €yKJIUJICKO]
n y xwunepbonandkoj reomerpuju. IIpumepa pasmu, JlexkanjapoB mpBu cTaB u3BeJeH je 0e3
Kopuihema MeTor MoCTyaTa, Te ce OH CMaTpa UCTUHUTHM y alloCIyTHOj T€OMETPU]H.

Akcrome arcojiyTHe TeOMeTpHje ITPEJICTaB/bajy OCHOBY U E€YKJIUJICKE U XUIEePOOIMIKe
reometpuje. llogepene cy y getnpu rpyie: akcCuoMme MHITUJIEHII]E, PACIIOPE/Ia, IOy IapPHOCTH
u HenpexkugHoCcTH. OBJe nx Hehemo m3HocuTH, Beh hemo ce 0c/IoHTH Ha IUXOBY (hOPMYIaInjy

y HaBejenoj aureparypu (Bugeru [4] crp. 25).

2.2 Axcumoma JlobaueBcKor m moJia3zHa TBphema

Axcuoma VL. Ilocmoje npasa a u mauxa A xoja joj we npunada, maxee da Yy HuUMa
odpehenoj pasru nocmoje bap dee npase koje cadpotce mayuxy A u ca npasom a Hemajy 3ajed-

HUYRuUIT ma1arxa.

Y Hallle uCIIUTUBaKbe XUIepoboInIKe reoMeTpHje T0Ja31uMO YIIPABO OJ1 OB aKCHOME, TI03HAa~
Te Kao akcmoma JlobGadeBckor. 3ajelHO ca IpBa YeTUPH IOCTyJIaTa OHA UWHU OCHOBY
oor cucrema. Mako akcmoma VL cama 1o cebu 3amcra rpejcrabsba Heranujy [liejdepose

AKCHOMe, OHO IIITO je 3a Hac OMTHHUje jecTe jia IoBJIadn cjiejiche, jade TBpheme:

Teopema 2.2.1. 3a ceaky npasy a u mauwky A ean re, Yy rwuma odpehenoj pasnu nocmoje

bap dee npase Koje cadporce A u memagy 3ajedHUNKUT MaAvaxa ca a.

[Tokaxkumo J1a 1mocToju 6eCKOHAYHO MHOI'O IpaBUX KOje mMajy HaBejeHy ocobomny. Heka
Cy a1 W ap JiBe TpaBe Koje cajipke A u HeMajy 3ajeTHUYKNX Tadaka ca a. Heka je B, Tauka
paBe (s Koja ce He HaJIa3’ ca MCTe CTpaHe IpaBe a; ca Koje je mpasa a. AKO cajia CIOjIMO
TauKy By ca Ma KOjoM TadkoM B mipaBe a, HOBOHacTaJa JIy’K he cehu mpaBy a, y Tadku 5.
Heka je M npoussBospHa Tadka jgyxu By Bs. Cama hemo nokasatu ja mpasa ojapehena ca AM
HEMa 3ajeIHIYKNX Tadaka ca IpaBoM a. IIpermocraBumo cymnmpoTHO 1 y3muMmo Ja mnpasa AM
ceue npaBy a y Tauku C'. AKo ce Tauka Hajasu Ha mpasity og A npema M, mobujamMo Tpoyrao
M BC' aujy crpanuity M B cede npaBa a;. [Ipema Ilamosoj akcnomu, npasa a; mopa cehn
crpanuity BC' oBor Tpoyriia. JacHo HaM je ja To He MOyKe OUTH, jep Taja J00ujaMo Jia ce a u
a ceKy. AKO IPEeTIIOCTaBUMO Jia Ce TadKa Ipeceka Hajia3u y npasiyy o M mpema A ciamdaamm
MOCTYIIKOM J1I00MjaMo Jia 1paBe ao U G UMajy 3ajeIHUYKUX Tadaka. ¥y o0a ciydaja J0/1a3uMo
10 KoHTpauknuje. Kako cmo tauky M Oupasu mpon3BOJ/bHO, JaCHO je jJa TBpheme BaxKu 3a

cBaKy Tauky jayxu By Bs. Jlakie:



Teopema 2.2.2. 3a ceaxy npasy a u mauxy A 6an re nocmoju 6eCKOHAYHO MHO20 NPABUT

xoje cadporce A u HEMAJY 3aJeOHUNKUT MAMAKA Ca4 Q.

N3 nokaza Teopeme 2.2.2. MOXKEMO 3aK/by9IUTH Ja ce ,mu3Mmel)y’ jBe IpaBe JINCjyHKTHE
ca @ He MOYKe HaJIa3WTH IpaBa Koja je cede. OBa TBPJIiba CYyrepHINe MOCTOjalbe HEKEe BPCTE
IPAHUYHEX JIMHUja y Tadku A, Koje he JeuTu ocraje mpaBe Ha OHE KOje CeKy U OHe Koje
He cexy a. Oszmaunhiemo nBe takse rpanuie. Jegny hemo 3Batu jgecua (aq), a JApyry Jesa
(a;) rparmana npasa (cimka). Ce mpaBe Koje cajgp:ke A U He ceKy mpaBy a, mposasuhie
J3mely” Hamux rpanuna (HOp. npasa o Ha comim). One mpase Koje je ceky mpostasuhie

LACTION TPAHMYIHUX IIpaBa, MomyT HopMaje AP.

[Ipumeruhemo ja, 300r cumerpuje, pase a; U ag 00pa3yjy UCTU yrao (v ca HOPMaJIOM.
Ogaj yrao je ceakaxo HO3UTUBaH, ajli Takohe BaxKu 1 Jia je Matby of] 5. VIHTyuTUBHO, yKOJIMKO
Ou 6uo jeaHak 7, IIpaBe a; U aq OU ce MOKJIoNnuIe, u JoOuIu OGUCMO jeJUHCTBEHY 1IpaBy KPO3

A Koja HeMa 3aje/IHUINX Tadaka ca d.



Cazia hemo pasmoTpuTu HeKe OCOOMHE OBAKO 3aJI[aTUX I'PAHUYHUX TIpaBa, Koje he nam
omoryhutn Jia JiepuHUIIIEMO TTAPAJIETHOCT Y XulepOondkoj reomerpuju. /lokasm cienehux

TBphema cy n30cTaB/beHu, 300r CBOje OOMMHOCTH.

Teopema 2.2.3. Heka je ag decra 2paruyna npasa CKyna npasur Koje nposase Kpo3 maywky
A u ne cexy npasy a. Tada je ag decha epanuya anaroenoz ckyna npasur y oulo K0joj c60jo]

ma4yru.

Jpyrum pedmma, YKOJIUKO YTBP/IMMO Jia je Y HEKOj TayKu IpaBa (g T'PAHUYHA MIPAaBOj a,
Baxkuhe j1a joj je OHa TpaHWYHA y CBaKOj cB0joj Tauku. OBaj omHoC n3Mel)y nmpaBux Buiie He
3aBUCH 0] 0jlabupa Tavyke Ha a4. Cajia MOXKeMO IPOCTO pehu Ja je mpaBa ay FPAHUYHA [TPABO)]

a y oxpehenom cmepy.

Teopema 2.2.4. Axo je b epanuvna npasa 3a npasy a y odpeherom cmepy, onda je u npasa

a 2panuya 3a npasy b y ucmom cmepy.

Hedbnannuja 2.2.1. 3a npasy b xasicemo da je napansesra npasoj a y odpeherom cmepy, axo

OHA NPEICMABHA 2PAHUNHY NPABY 34 A4 Y MOM CMEPY.

[IpumeTHO je KOMKO ce AeduHUIM]ja MapaJie;ITHOCTH Y TeoMeTpuju JIobadeBCKOT pasyimKyje
oJ1 oHe y eykjnjickoj. nak, reopemom 2.2.4. 06e36e 111 CMO CUMETPUYHOCT OBO] PeJIalluju,

OJTHOCHO MCKa3 ,,a 1 b cy mapaJiejiHe” je MOTIyHO JIETUTUMAaH U jacaH.

Hedbunuunmja 2.2.2. Owmap yzao o (03Hauen na cauyu 20pe) udmehy nopmane na npasy

a u Napanseane npace aq (OdHOCHO al) 306€ Ce Yyaao napanseaHocmu.

Hedbununuja 2.2.3. 3a npase a u b xasrcemo da cy runepnapanesre, ako nemajy 3ajedHuKur

MAYAKa U HUCY NAPAACNHE.
Kpo3 cBaky Tauky y paBHE IpoJia3u 6€CKOHAYHO MHOI'O IIPABUX KOje Cy XUleplapaJiesiHe

JIaTOj IIpaBoj, 1 OHe ce HaJaze m3Mely 1b0j IPAHMIHUX, OJHOCHO IapaJIeTHIX JIMHH]A.

2.3 IlapaJjgesgHoCT U XuUnepnapaJjie;IHoCT

Cagia hemo ce ocBpHYTH Ha HeKe OCODMHE INapaJsie/THUX U XHUIepIiapaJie/IHuX IIPaBUX, Koje

he mam oMohu jia CTBOPUMO jaCHU]Y CJIUKY O OBUM OJIHOCHMA.

Teopema 2.3.1. Cesaxy mavwky pasnu cadpotcu maywro jedHa npasa Koja je napasesna 0amoyj

npasoj y odpeherom cmepy.

Teopema 2.3.2. /[se npase napanesre mpehoj y nexkom cmepy, napaseime cy mehycodro iy

UCTNMOM CMEDPY.

Teopema 2.3.3. /[se npase ynpashe na mpehy cy mehycobro xunepnapaneane.



Hokaxkumo teopemy 2.3.3. Heka cy npase a u b HopmaJsiHe Ha 1ipaBy ¢ y Tadkama A u B,
pecrieKTuBHO. AKO OucMO mpernocTaBun jia ce a u b ceky y C, nobunmm bucmo Tpoyrao ABC
YUjU je 30Mp yHYTpaIlbUX YIiaoBa Behw o 7, MTO je y KOHTPAIUKINjH ca JIekaHIpoBuM
npBuM craBoM. Jlakse, oBa MoryhHOCT OTIaja joIr y alicoJIyTHO] reoMeTpuju. AKo cy a u
b mak mapaseste, gobujamo ja je yrao usmehy AB (kao Hopmasie Ha b) u mpaBe a jeHAK
5. Hemro panmje nmokasamm cMo Jia 0Baj yrao Mopa OUTH CTPOTO MarbW O] 5, Ia HOHOBO
JIoJ1a3uMO J10 KOHTpamKimje. [Ipeocraje HaM 1a cy a u b xunepriapaJjesite, MTo je u TpedaJsio

nokazaTtu. Kao mocjeauily oBe TeopeMe UMaMo U mbeHo ciiejsiehe yommreme:

Ilocnemuna 2.3.1. /[se npase xoje npu npecexy ca mpehom epade jednaxe HaudmeruwHe

yen06e cy mehycobro xrunepnapaneste.

Teopema 2.3.4. Csaxe dse xunepnapaseare npase umajy jeony 3ajedHUMKY HOPMAAY, 00

Koje ce Ha 0be cmpame Heo2paruveHo Yyoanasajy jedna 0d dpyee.

SaHUM/BUBO je J1a YKOJUKO IIPOjeKTYjeMO jeHy Ol JIBe XUIleplapaJiesiHe IpaBe Ha JAPYTY,
JI006mjamMo ojicevak KOHadHe JiykuHe. ako MoxKe 3By4YaTn 4y/IHO, OBO TBpheme ce MPUINIHO
jeaHocTaBHO joKasyje. Heka cy a u b qse xunepnapasiesine npase u veka je AB (A € a, B € b)
IbUXOBA 3ajeHnYKa HopMmasia. Heka cy ¢ u ¢4 iBe paBe u3 tatuke A, Koje Cy mapaJiesiHe mpaBoj
b yneBo, omaocHo yaecHo. O paHHje HaM je IO3HATO Ja Cy yIJIoBH HapaJjennoctn /BAc u
ZBAcq omrpu. JacHo je na ¢y U mHMa KOMILUIEMEHTHH YIJIOBH Ca MPaBoM (g, (bg HA CJIUIH)
OIIITPH.

[Tosurammo HOpMaJie y CBaKO] TadKW Mpase a. AKo OM cBaka HOpMaJia CeKJia MpaBy by
HEKOj Tadyku, MopaJia 6u cehu u HeKy oj1 paBa ¢; u ¢q. lakie, jobujamMo omTpe yriose o; u
(g 3a KOje BayK! Jla HOpMaJia y CBAKO] TAUKU jeJIHOT Kpaka cede Jpyru Kpak. AKo ce caja

11o30BeMo Ha, JIexkanpoB Tpehu cTaB, cjeau Ja MeTu MoCTy/IaT BazKh, IMTO je KOHTPaIUKITH]ja.

[a% g

C Cd

Hopwmane y Taukama moBosbHO yiaabenuMm on A mehe cehm npasy b. Axo cy C) u Cy

rpaHdyHe TadKe JIEBO, OJIHOCHO JIECHO OJI , jaCHO je Jla CBe TadkKe IIpOjeKiiuje mpase b Ha
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a npuragajy ayxu C;Cy.
[Tocmarpajmo cama mpaBy a u Tadky A BaH me. I3 Teopeme 2.3.1. 3Hamo jga Tauky A
caJIpyKU TATHO je/IHa TpaBa mapaJiesina ca a y ojapeherom cmepy. [locraBba ce murame ga jin

[IOCTOjM 3aBUCHOCT m3Mehy mostoxkaja Tauke A U yriia HapajeJHOCTH Y 1HOj.

Teopema 2.3.5. Yeao napasresnocmu y maurxu A je moromona GyHKuLja weroe pacmojarsa

0d npase a.

[MITaBurre, oBa dyHKIMja je cTporo omnajajyha; mro ce Buie yjga/baBaMoO OJI IIpaBe a,
yrao mnapaJjejHocTu je cse omrpuju. ITokazahemo oo cojerso. Ilocmarpamo npaBy a u 10j
napaJieiny 1paBy aq. Heka je AgA (A € a, Ay € ay) nyx nopmasna Ha a. Heka je A’
npousBo/bHa Tauka npase AA,. Inb Ham je ma jgokaxkemo ja yKoamko Baxku A’A > AyA
oHJa BaxKu 1 o < . AKo Kpo3 Tauky A’ moByueMo npaBy @i Tako Ja OHa I'Pajy yrao a ca
A’A, na ocnoBy nociseaune 2.3.1. upase ag ¥ a; Cy XuleplapaJejine. JacHo je Ja ce IpaBa
napaJieiHa 1paBoj ag Koja cajapxku A’ mopa Hahu "ucnon"upase a; (y omabpanom cmepy),
ma joj caMUM THM OJirOBapa yrao mamu oj «. Ha ocnoBy Teopeme 2.3.2. nara mpasa je

napaJjesHa U IpaBoj a, 9MMe je TeopeMa JJOKa3aHa.

a

OyukIMja 0 K0joj ToBOpuMO jecTe Tako3Bana pyHKHuja JlobaueBckor. [lopem Tora
IITO je MOHOTOHA, OHa je M HempeKHIHa W y3uMa cBe Bpeanoctn y uatepsary (0,7). Kama
yIa/beHOCT Tadke A oJ1 jare mpaBe Te:Kn OECKOHATHOCTH, yrao HapajeHOCTH TexKuhe HyJIH.
CymnpotrhHo, Kaja je Tauka A cacBum 6jim3y mpase a, yrao he TexXKuTu IpaBoM yriry. Y OBOM
clydajy, mapaJiesiHe IpaBe 3ay3uMajy cJaudaH MehycoOHU I0J102Ka] Kao Y eYKJIUJICKO] reoMe-
Tpuju. 3ancra, HelieMo MOTPeNnuTH aKo KarKeMO Jla Ha MaJjuM pPacTOjarbuMa XUIepOoIImIKa
reoMerpuja BeoMa nojceha wHa eykauacKy. OBo 3anakame JI0JaTHO NeMO MMOTBPIUTH Y CJiejie-

heMm morsiaBiby.
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Teopema 2.3.6. [lapanreare npase ce aCuMnmMoOmMCKU NPUOAUNCABATY Y CMEPY NAPAAENHOCTNAL.

Heka cy a u b 1Be mpaBe napaJiesine yJaecHO. YOUnMO IIPOU3BOJbHY TauKy A Ha 1IPaBoj a u
u3 e cryctumo Hopmasy AB Ha b. Tpeba nmokasatu ja he 3a mpon3Bo/pHO MaJIO € Ha IIPaBO)]
b mocrojaTu J10BO/bHO yiasbeHa Tadka N Tako ja Baxu MN < e, rue je M € a, MN L b.

[Tocmarpajmo mpousBosbHY mpaBy b m tauky M’ Koja ce Haja3m BaH e, TAKO Ja je
Hopmasa M'N' wa b mama o €. [loBynmmo npaBy a’ kpo3 Tauky M’ tako na je o’ mapasessa
b ynecHo. 3amucauMo cajia Jia mmomepaMo Tadky B’ mo npasoj b, o tauke N’ Ha JjieBy
crpany. Kako je yrao mapasennoctu yBsek ormrap, Hopmaia A'B' (A € d’) he y oBom cmepy
HEIPEKHUHO PAcT, Tako he y HeKoM MoMmeHTy joctuhu ayxuny AB. Casa hemo oBy dhurypy
TpaHCJUPATH TaKO Ja ce paBa b’ mokJonu ca b, a rauka B’ ca taukom B. Kako je AB = A'B’,
rauke A" u A he ce moksonuTH, a momTo Kpo3 A mocroju jeMHCTBEHA IpaBa IapaJeHa
nupasoj by siecuo, noksonuhe ce u npase a’ u a. Caza je N’ rauka npase b, a M’ tauka npase

a, Tako ja Baxu M'N' < e.

I3
—_ A —_ A
\ a’
Ml
———
B B’ N’

V eyKJINJICKOM IIPOCTOPY, CBAKE JIBe IIPaBe Koje ce Mpub/ImKaBajy Mopajy ce cehul y HEKO]
JIOBOJBHO yJ1asbeHoj Tauku. Ca TOr CTAHOBUIIITA, KOHIEIT IPABUX JIMHIja KOje Ce aCUMITOTCKU
npuOINzKaBajy MOTIYHO je HOB U yKa3yje Ha ojpeheny ,3aKpUB/HLEHOCT  came XUIEepOOTHIKe
paBHM.

YV eyKJINJICKOM IIPOCTOPY, CBaKe JIBe IIPaBe Koje ce MpubJImKaBajy Mopajy ce cehu y HEKO]
JIOBOJBHO yJlasbeHoj Tauku. Ca TOr CTAHOBUIIITA, KOHIENT IPABUX JIMHIja KOje Ce aCUMITOTCKI
npuO/IMzKaBajy MOTIYHO je HOB U yKa3dyje Ha ojpeheny ,3aKpUB/bEHOCT’ came XUIEepOOTMIKe

paBHM.
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3 Ocobune TpoyrJa

3.1 30up yHyTpaIIbUX yIJIOBa TPOYTIJa

Kaxko cmo Buiesin y mpBoM morJiaBsby, JIexKaHap je ycieo ja ycrocTaBu Be3y uamely meror
mocTyJiaTa u 30upa YHyTPAIIbUX YIJIOBa Tpoyria. V3 IeroBor npBor craBa 3HaMo Jia je oBa
cyMa yBeK Mamba miau jeanHaka m. Ilocmarpajmo casa Jlexkanapos derBptu crap. Panuje je
HaIJIaIleHO Jia OH IIpejicTaB/ba eKBuBaJieHmnujy usmehy IliejdepoBe akcmome u rmocrojara
TpoyIJia Uuju je 30up yriosa 7. YuraBa XunepOoIuvKa IreoMeTpHja ce 3aCHUBa Ha Heralyju
OBE aKCHOMe, TIa JIAKO J0JIA3UMO JI0 3aK/byUKa JIa Y OBOM CHUCTEMY He IIOCTOjU TaKaB TPOyTao.

Cajia u3 mpBOr cTaBa JUPEKTHO CJIEH:
Teopema 3.1.1. 36up yrnympawrbux y2a08a Yy Mpoyziy je cmpoz20 Mary 00 T.

OBa ocobuna Huje crenududHa camo 3a Tpoyriose. [locMaTpajMo HEKH TPOCT N-TOYTAO
y paBHU. YKOJIMKO YOUUMO TadKy P y HeroBoj YHYTPAIIOCTH U TTOBEXKEMO je ca TeMEeHUMA,
nojieimheMo JIATH MOJIMTOH Ha N TPOYTJIOBA. 30UD YHYTPAIIbUX YIJIOBA N-TOYIJIA CaJla Ce
MOZKe MPEJICTAaBUTH MIPEKO 30Mpa yIJIoBa HOBOHACTAJINX TpOyryioBa. O3HATUMO Te yTJIOBE Ca
oy, B; M y; IPU YeMy ce yIJIOBHU -y; Hajasze Koi Temena P. Ako ca 6; obesiekxumMo yHyTpalmbe
YIJIOBE N-TOYTJI&, BayKU:

Z@‘ZZ(@ML@"F%)—Z% (1)

=1
n

Z(Ozi + 51 + %’) <nm (2)
i=1
Z Vi = 2w (3)
i=1

Us (1), (2) u (3) cuenn:
Z 0; < (n—2)m
i=1

ITociaenuna 3.1.1. 36up ynympawnur ye.ao6a npocmoz n-moyzia je marou 00 (n — 2).
HakJie, y xurepOoJIndKoj reoMeTpuju, 30Up yHYTPAIILUX YIJIOBA MHOTOYTJIA j€ MAbU HErO

Yy €YKJNJICKOj TeOMETPH]H.

3.2 IloayaapHocT TpoyrJjoBa

Ox panuje cy HaMm II03HATa YETUPHU CTaBa KOju oipelyjy momyiapHOCT JBa TPOyrjia y
eyKJINJICKO] TeoMeTpuju. lnTepecanTHo je muTame Jia Jin, 1 Ha KOoju HaduH akcuoma Jlobades-
CKOT' yTH4e Ha oBe ojHoce u3mely dpurypa. Vcrnocrasiba ce Jia ce y XunepooJInaKoj TeOMeTPUjH

3a/prKaBajy 1pBa YeTHPHU CTaBa, aju UM je Moryhe JIoJaTh U HOBH, IIETH CTaB IOIY/IaPHOCTH.

Teopema 3.2.1. Jlea mpoyesa cy nodydapra axo u camo axo cy um 0d206apajyhu ynympauiroy

y2.406u nodydapH.
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Hoxazahemo oy Teopemy. [Tocmarpajmo Tpoyriose ABC u A’ B'C' koju nmajy mnoyiapse
onroapajyhe yriose (yrmosu koi remena A, B, C' cy penom jeanaku yriaosuma y A" B/ .C").
[IpermocraBumo Jla OHM HUCY TIOYyAapHH, HIpP. Ja crpanune AB u A'B’ nucy jennake. bes
yMambema ommroctu Heka je AB>A'B’'. Tana na ayxxu AB mocroju tadka K Tako ja je
AK=A'B'. Heka je caga L rmauka na upasoj AC 3a kojy Baxu AL = A'C’. 3 crasa
LCY(C” 3namo ga cy tpoyriosu AKL u A'B'C’ nogynapuu, te Baxke cienehe jenmaxocTu
MeDhy yrimoBuma:

LAKL = /AB'C'= ZABC
ALK = /A C'B'= ZACB

Cajia mocmaTpamo JiBa Moryha ciydaja:

1) L ce nanasu usmely tadaka A u C. Y 0BOM CJIydajy HMamo:
LAKL = ZABC =7 — /Z/BKL
ALK = ZACB =71 — LCOLK

N3 gera pobujamo na je 36up yrioa derBopoyria BCLK:
/ABC+ /BKL+ ZACB+ /CLK =2«

mTo je Hemoryhe.

K
] ﬁ'\L_ B
B C

Cl'

2) L ce nanasu Herje Ha npoayxkerky ayxu AC wmn je L = C. Kao u masonpe Baxu:
LAKL = /ABC =7 — /BKL
Heka je P rauka npeceka ayxu K L u BC' (y rpanuanom ciyaajy P = C'). Ako mocmaTpamo
yrJ0Be HOBOjloOMjeHor Tpoyriia BK P:
LABC+ ZBKL+ /BPK =7+ ZBPK
Jlobujamo @ je cyma yrjioBa TOr Tpoyrjia Beha oj 7r, IITO je TOHOBO KOHTPAJUKIIN]A.
Haxuie, npernocraska ja je AB > A'B’ nuje 6una nobpa. Aunasorno ojgpaiyjemo u AB <
A'B’, na upeocraje AB = A'B’, ogakie JupeKTHO cjeau nojyaapuoct tpoyriosa ABC u
A'B'C' o craBy ,yYCV”.
A Al

K
C B’
L '
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[Ipumerumo jia ce mnperxogHuM TBphEmEM MOTIYHO I'yOM KOHIENT CJAUYHOCTH hurypa,
OJIHOCHO, Y XUIIEPOOJIMYKO] T€OMETPHUJU CBAKA CJMYHOCT IIPEJICTaB/ba MOIYIAPHOCT. JacHo je

Jla je cajia Tpoyrao (caMuM THM U MHOTOYTao) jeIHO3HAYHO ojpeljeH CBOjuM yriioBHMA.

3.3 AcuMIITOTCKU TPOYTIJIOBU

Y ApyroMm moryiaB/by ¢MO JepUHUCAN TAPAIETHOCT IPABUX Y XUIEPOOJIMIKOj NT€OMETPH]H.
Bak/bydmyii CMO JIa Ce J[Be INapaJieliie MpaBe 3alpaBo aCUMIITOTCKH MPUOJINKABA]Y. 3aMu-
CJIUMO J1a ce oHe cpehy y Hekoj OeckoHadHO Jjajieko] Tadku. Ty Tadky hemo 3BaTH HECBOj-
CTBeHA TavKa(uiu HecBojcTBeHO Teme). OBaj HA3WB je ONpaB/aH U3 MPOCTOr PA3JIora IITo

TaKBa TadkKa HUje ,peasHa’, Beh 1MocToju camMo y 3aMHIILBEHO] OECKOHATHOCTH.

Hedunumnuja 3.3.1. Acumnmomcku nosuzoru Cy NoAUZOHU KOJU UMAJY HECBOJCMBEHO MeEME,

001OCHO bap jedar nap cYCEOHUT cmparuya Koju YuHe Napaiesre noAYynpase.

7 N

- ~

Muoroyrao Moxke MMaTH W BUIIE OBAKBUX TeMeHa, a Moryhe je u jia Cy My CBa TeMeHa
HecBojcTBena. CrernmjasTHo, TPoyrao MOXKe UMATH jJeJTHO, JBa W TPH HECBOjCTBEHA TEMEHa.
NcnocraBuhe ce ja oBako omabpaHu TPOYIJIOBH 3ajiprKaBajy BehuHy ocobWHa ,00MIHUX’

tpoyryioBa. Cajsia hemo HaBecTn Heke 01 OUTHUjUX.

Teopema 3.3.1. V acumnmomcrom mpoyeay ABC' (ca neceojemeenum memenom y C'), 36up

Y2.408a je Marou 00 T.

36or Tora mro je C' mpecek NMpaBUX KOje Ce aCUMITOTCKU MPHOINKaBajy, JOImycTrnhemMo
Jla yrao KoJi oBor' TeMeHa y3Mme BpegHocT (. 36up yriioBa y OBOM TPOYIJIY caja je ojapehen
camo ca jgBa yria. Ako 6u Baxkmio ZBAC + ZABC = w onpma 6u npema nociaeannn 2.3.1

npaBe BC nu AC 6ue xuneprapaJiesine, IMTo je KOHTPATHKITH]ja.

Teopema 3.3.2. Acumnmomcxu mpoyenrosu ABC u A'B'C" (ca necsojemsenum memenuma
C u C") cy nodydapnu ako u camo axo 8axcu:

(1) AB=A'B" uw /ABC = LZA'B'C'

(2) /BAC = /B'A'C" w ZABC = LA'B'C'
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Herrro panuje cmo nokaszastu Jia je yrao napaJjieJHOCTU jeJIMHCTBEHO ojpehen yaa/beHonhy
Tavyke oJl jare npase. [Ipema ToMme, criymTameM BUCHMHA U3 CBOJCTBEHHX TE€MEHA TPOYIJIOBA
MOXKEMO j€JIHOCTABHO JIOKa3aTH JlaTy TeopeMy. /leTa/be jloka3a ocTaB/baMO YUTAOILY.

Kaxko cmo yruy y rauku C' (ognocuo C) gopenmin Bpejgnoct 0, MOKEMO MPUMETUTH &
cajia cras (1) Beoma nozceha na reopemy 3.2.1. Kao u ,,06imauu”, 1 aCUMITOTCKI TPOYTJIOBH
Cy jeMHCTBEHO ojipehenn cBOjUM MO3UTHBHUM yriioBMMa. Kaja mocMarpamMo TPOYIJIOBE ca

JIBa, HECBOjCTBEHA TeMeHa, JI0JIa3uMOo J10 cjiejiehe Teopeme:

Teopewma 3.3.3. Jsocmpyko acumnmomexu mpoyerosu ABC u A'B'C" (ca neceojemeenum
memeruma B u C,00nocno B' u C') cy nodydapnu axo u camo axo cy um y2a06u ko0 memena
A u A" nodydapnu.

Cuycrumo mopmany AD wa BC (A’D’ na B'C"). OBa mopmasia nogesulie Haln Tpoyrao
Ha JIBa aCUMIITOTCKa, KOju cy mnpema Teopemn 3.3.2 moaymapau. OBUMe CMO MOKa3aJn JIa
je Bucuna u3 Tauke A (A’') yjeaHo u cumerpasia yria, na u3 mnoJjasse jegaHakoctn ZBAC =
/B'A'C" nobujamo /BAD = /B'A'D' = ZCAD = ZC'A’D'. Cana Ha 0CHOBY Teopeme
3.3.2 Bazku ABAD =2 AB'A'D'u ABAC =2 AB'A'C" , omnoco NABC = NA'B'C'.

MebyTum, 1mTa ce JemnaBa ca TPOYCTPYKO aCUMIITOTCKHM TpoyrioBuMa?! Kako koj mux
HE [OCTOjU Yyrao MO3UTUBHE BPEIHOCTH, Ha KOju Hauwu cy ouu oapehenun? OjrosBop na oBo

nuTame caMm ce Hamehe, u dpopmynucahemo ra ciaegehom TeopeMom:
Teopema 3.3.4. Ceu mpocmpyxro acumnmomcku mpoy2a06u cy mehycobro nodydaphu.

Cuymramem ,sucnaa” u3 temena A u A’ (kako ce pajii O HECBOJCTBEHOM TEMEHY, MU
CYIITUHCKU KOHCTPYHUIIIEMO paBy HopMmaJsiHy Ha BC' u napasenny AB) TpocTpyKO acUMITOT-
ckux TpoyriaoBa ABC u A'B'C’, nonenuhemo ux Ha ABOCTPYKO acuMirorcke. CBa deTupu
JIBOCTPYKO aCHMIITOTCKa TOopyria cy oapebena yrmom 7. Ha ocmoBy teopeme 3.3.3, onm
MOpajy OWTH TOYIapHHU, OJlaKJ/Ie JUPEKTHO ciean moayaapHoct Tpoyriosa ABC u A'B'C'.

NuTynTnBHO, Teopema je y caryiacHOCTH ca MeTUM CTaBOM IoayaapHocTi. CBU TPOCTPYKO
ACUMIITOTCKY TPOYIJIOBU MMajy TI0 TpH ,Hy/aa  yIja, Te Ha HEeKW HaYWMH MOXKEeMO pehu ja cy

CJIMIHU, OJTHOCHO IOy /IapHH.
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3.4 IloBpmmHa n yraonm aedexT
Teopema 3.4.1. [lospwuna mpoyeira ca HECBOJCMBEHUM MEMEHOM j€ KOHAYHA.

OBa Teopema MOKe HAW3IJIE]] JeJI0BATH KOHTPAMHTYUTUBHO, jep y HUTAIbY je TPOyrao
quje Cy JiBe CTpaHuIle IpojyKene y 6eckonadno. /la ju je 3aucra moryhe ja u y TOM CIydajy
MOBpIINHA ocTaje KoHadHa! [lormemajMo mwiaycrpamnujy gokasa.

Heka je ABM acuMmmTorckm Tpoyrao ca HecBojcrBeHuM TeMenoMm M. Ilpeciukajmo marm
TPOYTa0 y OJIHOCY Ha CHMeTpaJLy yria Ko A, Kako OucMo 001N HOBU ACUMIITOTCKH TPOYTA0
AA|N, rze je N necsojcrBeno Teme. Heka je F nomHoxKje cumerpasie yria y Tadku A; (Kako
je A{M N jaBoCTpYKO acMMITOTCKH, OBa IIpaBa ce IOKJala ca HopMmajoMm) Ha mnpaBy MN.
Axo caja mpecsimkamo npaBy BM y onnocy Ha npaBy A;Fi, ona he cehu AM y Hekoj Tadxkn
A,. Ilrapurre, 300or cumerpuje, Tadka Ay he ce Hama3uTM Ha MCTOj BUCHHU KAO W TAadKa
npeceka rnipasux BM u A; N. Canma hemo npeciukatu Tpoyrao A; Ao N y ojHocy Ha ipaBy AF'.
Jlobujamo HOBI TPOyTao Umja CBOjCTBeHA TeMeHa npuiaaajy AN 0K My je HECBOJCTBEHO TeMe
M. Hacrapuhemo ca npecinmkaBambeM paBe BM y ogHOCy Ha cuMeTpaJie yriioBa y TadkaMma
Ag, A3, Ay ... ¥ cBaku myT heMO HOBOHACTAJIM TPOyTrao mpecankaru y omaocy Ha AF. Kako
CBe BpeMe CJIMKaMO y OJHOCY Ha cuMeTpaJe yria, Baxkuhe FFy = F1Fy = FyFy ... U3 oBora
ce MOzKe TIokazarn Ja cMo A BM nojieinii Ha HU3 MabUX TPOYTJIOBa, TAKO JIa CBAKU Ma CBOT
napa yuytap neroyria ABGF| A, kome je nomynapan. Ha cumu cy mogyaapau TpoyryioBu
o3HadeHN WCTUM OpojeBuMa. JacHo je Ja je caja moBpmmHa Tpoyria ABM orpanndeHa

KOHAYHOM ToBpmuHOM reroyryia ABGEF A;.

B

11 ]

G F F

]

1 [

Fy Fy

[ ]
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9 F,
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Kako cMo HemTo panuje mpUMeTH/IN, JTBOCTPYKO U TPOCTPYKO aCHUMIITOTCKE TPOYTJIOBE
moryhe je m3menTn Ha KOHadaH OpOj jeTHOCTPYKUX, T€ U HUXOBA MOBPIIHHA MOPa OCTATH
KOHAYHA.

Casia Kaja 3HAMO Jla CBAKU TPOYTao y XUIMEPOJIMIKOj PABHU MMa KOHAYHY MOBPIINHY,
ocspuyhieMo ce Ha n3pas 3a padyHarbe Te BPeJIHOCTH. JegaH 0/ HajeJeranTHUj X ITOCTyTIaKa 3a
u3Bohere oBe hopmyJie jiesio je ypaso Besukor ayca. OH je ycieo j1a y cejiaM jeITHOCTaBHUX

KOpaka TOoKazKe jeJHy O] HajJIelInX TeopeMa y XUIepOOJInIKOj reoMeTpuju. AHAIU3UPajMO
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HEIITO M3MEHeHY BEep3Ujy HeroBor jokasa. Heke oj1 ciesehux tBphema cmo Beh mokazasiu,

Te UM Hehemo nocBehuBaTh MOCEOHY MAKIBY.
Kopak 1. Cseu mpocmpyxo acumnmomcku mpoyzaosu cy mehycobro nodydaphu.
Kopak 2. [lospwura mpocmpyko acumnmomcrkoz mpoyaaa uma kowawny epedrocm T

Kopak 3. [lospwuna deocmpyko acumnmomcrkoz mpoyeaa je GYynKuuja cnobauitbes yaaa

K00 1b€20602 CGOjC?TLG@HOZ memeHa.

Hary dyukiumjy osnaunhiemo ca f(¢). Oz panuje nosnara dyukimja JlobadeBckor Ham
naje Besy m3Mely yriia mapaJsieSTHOCTH U yJIa/beHOCTH Tadke of mpase. [Tokazamm cmo ma ca
[IOPACTOM YTJIa MapaJjeITHOCTH BUCHHA OIaJIa, 1a MOYKEMO HACIYTUTH CJIMIHY 3aBUCHOCT U Y
oBoMm ciy4ajy. Kao u dyukiuja Jlobauesckor, u oBa dgyukiuja 6uhe nenpexuaa. MehyTum,

layc nmocmaTpa criojpballimy yrao, Kako 6u pyHKIimja 6muia MOHOTOHO pacTyha.

N

f(r = )| (&)

L p\T—0 M
A

Kopax 4. f(¢)+ f(r —¢) =T

OBaj Kopak MOKeMO J1ako 3amucautu. [lorpedHo je mocTaBuTH jiBa JIBOCTPYKO aCUMIITOT-
CKa TPOyIJia ca CyIJIEMEHTHUM YIJIOBUMa jejan jio japyror. Hapasno, mopa outn 0 < ¢ < 7.
Kana myctumo 1a ¢ Texku 7, HAIIl IBOCTPYKO ACUMIITOTCKHI TPOYTao he JIMIUTU Ha TPOCTPYKO
acuMnTorcku. Kaja oBaj yrao mak TeKU HYJIU, HAIll TPOyrao he ce ,CKJOMUTH , OJHOCHO

noBpirHa he my Texkutu Hyau. [Ipema Tome, MOXKEMO TPOMIUPUTH JIOMEH Halle (pyHKIT]e:

f(0) =0 omuocuo f(mw) =T.

Kopax 5. f(¢) + f(Y) + f(m —d—v) =T

CimmuHo Kao Y KOpaKy 47 OBO MO2KEMO Pa3yMETHU Kao YKJlallalbe TPU JBOCTPYKO aCUMIITOTCKa

TPOyTJIa 9uju 30U yHYTPAIILUX YIJIOBA 27.

Kopak 6. f(¢) + f(¢) = f(¢ +¢)

36or medpurncanocTr Mopa BaxkuTtu ¢ = 0,9 > 0 ¢+ < 7. Ako npumeHnMo GopMyITy

u3 Kopaka 4 Ha yrao ¢ + 1, nobujamo:

flo+d)+fr—o—v)=T

OJITHOCHO Ha OCHOBY KOpaka 5:
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fo+P)+fm—o—y)=f@)+fW)+flr—¢—2)=T
OJIaKJIe JTUPEKTHO CJie/ I Kopak 6.

Ha ocnoBy kopaka 6, u untbenuie ja je f(¢) HEIpeKnIHa, MOKEMO 3aKJbY ITUTH 18 BAYKH

f(®) = uo, omnocuo, f(¢) je muneapua dyHkuja.

Kopak 7. lospwura 6uno xoe mpoyesa ABC moorce ce odpedumu opmynrom:

P=p(r—a—-p3-7)
2de cy o, B,y yrympawreu Yaa08u moz2 mpoyeia.

[Ipu oBom Kopaky, ['ayc je mocmarpao Tpoyrao ABC dwmje je cTpanuiie MUKJINTHO TPOJLY-
kn0. OBUM TIOCTYIIKOM JIOOMO je TPOCTPYKO acuMrTorcku tpoyrao N LM, yuyrap Kora ce
Hasasu Tpoyrao ABC. Ocrarak yHYTpPaIllbOCTH UCIYHABA]y TPHU JBOCTPYKO ACHMIITOTCKA
TpOyTJia, duje cy noBpinuHe ojnpehene yrioBuma o, 5 U Y, OJHOCHO:

Ppa+puf+puy=T=pn
offakJie TUpeKTHO cyen (opmyna 3a P. Uspas (m—a— [ —-y) 3sahemo yraonum jgedexkrom
tpoyriia ABC.

N

L M

Mozxemo nzabparu jeIMHUITY Mepe TaKBY Jia je MOBPIINHA TPOCTPYKO aCUMIITOTCKOT TPO-
yrja 7, OJHOCHO Tako Jia je 1 = 1. @opmysia caja nma o0JIUK:
P=mn—a-p—v
[Ipumernmo J1a Kaja MOBPIUHA TPOYTJIA TEXKU HYJIU, CyMa yIJIOBa MOpa TexKuTu 7. lakie,
BeOMa, MaJjIi TPOYIJIOBU y XHUIIEPOOJMIKO] reoMeTpHju mojacehajy Ha oHe y eyKamackoj. OBo
ce yKJIalla ca paHujuM 3aK/byYKOM Ja Cy JIBe TeOMeTpHje CJANYHE Ha MaJIMM pas/ia/buHaMa.
Taxkobe, mpumeTHa je camanocT u3Mely dpopMmysia 3a MOBPIIUHY TPOYIJIa y XUIEPOOINIKO]
u chepnoj reomerpuju. Ha cdepu osa dopmyra nma obsuk:
P=Ra+p+~v—m)
rae R mpencrasmba noynpednnk cdepe. Hltasume, ako momyctumo R? = —1, ose 1Be
dopmyite buhe npentrane. Ca Te Tadke IJIeUINTa, XUTEPOOTNIKY TeOMETPH]Y MOXKEMO ITOCMar-
TpaTu Kao reoMeTpujy Ha cdepu 9uju je moJynIpedHuK nMarnuapua jeauaura ¢. CeTumo ce jia
je JlambepT mpUIMKOM CBOjUX U3yUaBarmha HACTYTHO YIIPABO OBAKBO PEIIIECHHE [IeTOI TOCTY/IATA.
Hberoso narahame j1a je xumnoresa OIMITPOr yrila TadyHa Ha ,,HEKAKBOj UMarnHapHoj cgepu’ y

IIOTIIYHOCTHA je opeaBuaeso paciljieT OB€ BUIIIEBEKOBHE 3al'OHEeTKeE.
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4 Mopenun xunepoboJMIKe reoMeTpuje

Jean of TyraBHIX TpoOJeMa KOju Cy ce jaBWJIN ca OTKprheM XunepOoImIKe reoMeTpuje
jecre muTame JIOrMJIKe OJIpyKUBOCTU. Kako je /1o Tor MOMeHTa eyKJINJICKa TeOMeTPHja CMaTpa-
HA jeJIMHCTBEHOM, HIje [I0CTOjas1a IoTpeda 3a I0BohemheM heHe HeIIPOTUBYPETHOCTH Y ITUTAIHE.
Yorrre y3eB, Kaja TOBOPUMO O KOH3UCTEHTHOCTU HEKOT' JIOTHYKOI' CHCTeMa KOjU YKJbydyje
,OeCKOHa1IHE | UCIIOCTaB/ba ce JIa je HeMoryhe ,,iu3 mera caMor’ JIOKa3aTh HeroBy , ACTHHUTOCT .
OBo TBpheme je nmosuaro Kao ['egesoBa Teopema, Ha3zBaHO 10 HemadkoM ¢uiozody Kyprty
Teneny (Kurt Godel 1938—-1978).

[Ipema ToMme, UTam€E Ce CBOJU Ha PEJIATUBHY UCTHHUTOCT, OJIHOCHO, JIa JIX je XuiepoboJim-
YKa reoMeTpuja ,IIojeTHaKo ucTuanTa’ Kao n eykanacka? OJroBop je MOTBPJAH 1, KAO IITO
je panmje momenyTo, 10 wera je npsu jomao Aupu [loenkape. On je ycieo j1a KOHCTpyWHIe

IIPpBHU MOEJI XHH€p6OJII/I‘{Ke FeOMeTpI/Ije y eyKJII/I,ILCKOj PaBHU.

4.1 IloenkapeoB aUCK MoO/eJ

[ToenkapeoBa ujeja jecte jia ce XurepoObOINIKa paBaH IIPEC/INKa Y YHY TPAIITEHOCT TPOU3BO/b-
HOT KpyTa eyKjaujacke papanu. OBaj Kpyr 3sahemo aricosrytToM. [Ipurom, cBaku mmap melycobHo
MHBEP3HUX TadaKa IPeJICTaB/ba jeJIHy XUIEepOOINIKY TadKy, JIOK CBAKM KPyTr' HOpMaJiaH Ha
aTIcoJIyTy oJiroBapa XxurepOondkoj npaBoj. Ha ciaunm Bujgmmo kako akcuoma JlobadeBcKor

M3TJIeJIa Ha, JIUCK MOJIEJTY.
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[IpaBe a; u ag cy mapaJiejine IpaBoj a, JOK cy joj mpase b,c,d u e xureprapaJesHe.
burno je npumerntn jia IloeHKapeoB JHMCK MOJesl dyBa YIJIOBE, JOK CY OJHOCH JIyKHHA
nedopmucaru. OKO IEeHTPa alcoIyTe JIyKUHE CY CJIMTHE PeaHuM, a IIITO Ce BUIIE y/1a/baBaMO
0/1 Ibera, IbUXOBa BEPOJIOCTOJHOCT ce ryou. Bymmsy uBuna arcosyre peasHa yiaabeHOCT u3dmelhy
JIBe TadukKe je MHOro ImyTa Beha oJ oHe KOjy U3MEepHMO Ha MOJIEJTY.

O camoj arcoyTu Tpeba pazMunLbaTu Kao o beckonaunoctu. lIpumernmo ja ce mnpase
agq M a CeKy ylpaBo Ha 0BOj JuHHju. Herrro panuje cMo mokKazajn Ja ce mapaJiejiHe IpaBe
ACHUMIITOTCKH TPUOINKABA]Y, U JePUHUCAJIH CMO HECBOJCTBEHO TeMe KAao FbUXOB IIPECEK Yy
OECKOHAYHOCTU. ¥y TOM KOHTEKCTY JIUCK MOJIEN 3aicTa JT0OpO IMpUKa3yje 0Baj OJHOC.

Kako 6ucmo pobwim jacuujy mpejicTaBy HM3LJIEAy JUCK MoOJe/ia, mocMarpajMo cieiehy
cauky. CBI IpHU U O/l TPOYIJIOBH Mel)ycoOHO Cy momyaapHu, 6e3 003upa Ha TO IITO OJIHKe
AICoTy T n3rienajy Mamu. OHI cy TOMEpPEeHH ITpeMa UBUITH, U CAMUM TUM CY HBUXOBE CTPAHUIIE
1peJicTaB/beHe Kao Kpahe. YKOJIMKO OMCMO IToMepaJsin 0BaKO MOIJIOYaHy paBaH, TPOYTJIOBU OU
ce HAaU3MEHMIHO MIUPUJIA U CKYIJbAIN Y 3aBUCHOCTHU OJ] TOTa Jia JIK ce Kpehy Ka IEeHTPY MK

O]l Hera.

4.2 IloenkapeoB 1oJypaBaHCKU MOeJ

[Tocmatpajmo amcosryty k u npaBy p Koja je mogupyje y Hekoj tauku O. Heka je S Tauka
kpyxuuie k nujamerpasno cynporaa tadku O. lHBep3njoM y ogHOCY Ha KPYT Ca MEHTPOM

y S nosynpeunuka SO, KpyzKHuIa k cankahe ce ympaBo y p, 0K he ce yHYTPaAITHOCT KpyTa
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[Ipec/IMKaTU y ToJIypaBaH ojipeheny Tom pasoM. [lo3uaro je 1a nnBepsuja ayBa yrjoBe, TaKO
JTa CMO OBUM ITOCTYIIKOM 3aIlpaBo JOOMJIN jJOIII je/IlaH MOJIesI XUIepOoInIKe TeOMeTpHje MO3HAT

Kao HOGHK&pGOB IIoJIypaBaHCKHU MOJeJI.

BP

Cl

S

Cimmano Kao KO JIUCK Mojesia, Xurepbosimdke mpaBe MpecTaB/beHe Cy MOJIYKPYTOBUMA
YUjU je pevHuK Ha mpaBoj p. Kako je KpyzKHuia npecjankana y oBy IpaBy, caJia OHa IIPey3uMa
ysiory ,Joeckonadanoctu . [lonoso ce cycpehemo ca rybuTkom ojfHOCA JTy2KUHA, CAMO Ha, HEIITO
apyraanju HadmH. [Tocmarpajmo TpocTpoyko acumurorcke Tpoyriaose ABC, BDA u AEC.
Kao y ciyuajy gauck mojena, cimka O Hac U OBOT IIyTa ,JIpeBapu/ia’ - paHuje CMO JTOKa3aJIH

Ja Cy OBU TPOYIVIOBU IIOJAY/IapHH, Ma/la C€ TaKO HE YMHU.
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5 3mnauaj reomerpuje JlobaueBckor

3a Bpeme xuBota JlobadeBcKor, mHEroBa reoMeTprja CMaTpaHa je arncypIHuM ITOKYIajeM
Jla ce JIOCKOYH Mpo0JieMy TeTor mocrysaara. 300 CBoje MOTIYHE alCcTpakiifje, PeTKO KO je
Hac/JlyNuBao HeH 3HaYa).

Xurepbo/imika reoMeTpuja, Kao ujieja, MpeICTaB/ba OrPOMAaH UCKOPAK 3a HAYKY TOT BpeMe-
Ha. TwMe MmMTO je 1OBeO y NUTame jeIMHCTBEHOCT EYKJHJCKe reoMerpuje, JlobadeBcku je
10/ICTAKA0 HOBM HAYMH pa3MuUlll/batba HHeIupuinyhu muora Oy/iyha orkpuha. Heku maTemaru-
gapu, nonyT Bepuapa Pumana (Bernhard Riemann 1826—1866), passuiu cy corcrse-
HY T€OMETPU]y, JOJaTHO JonpuHocenn BU3WjU O pa3IMIUTUM HAYMHUMA JIa CE CArJIea HAII
npocrop. Hajsuauajuuju cienbennk ose mieje jecre Xepman MwunakoBcku (Hermann
Minkowski 1864—-1909). Fherosa npocropHo-BpeMeHCcKa reoMerpuja Guia je oJ] H3y3eTHOr
suavaja 3a usuky 20. Beka. Anbepr Ajaimraju (Albert Einstein 1879-1955) je y3
oMol 0Be TeoMeTpuje yCIIOCTaBUO TyBeHy Teopu]y penarusurera. OHa pecTaB/ba O/ INIaH
[oKa3aTe/b Jla ce YHUBEP3YM He MOXKE OIMHUCATH CAMO €YKJIMJICKOM T€OMETPHjOM.

[Topes pmonpunoca mMaTeMaTHI U (DU3UNU, XUIEPOOIUUIKA TeOMeTpHUja je Hallljla CBOjY
IPUMEHY W Y YMETHOCTH W KYJITYypPH. 3aHUMJBUB M3IJIeJ OOJMKa y PABHU WHCIUPUCAO je
xosanjickor cinkapa Mopuca Emepa (Maurits Cornelis Escher 1898-1972) sia naunnu
HEKOJINKO M3y3eTHUX Jejia Ha OBy Temy. Fberom cepujan cimka oy nasusom Clircle limat

6azupa ce nHa [lonekapeoBoM JIMCK MOJIEITY.

Cnuka 1: Circle Limiat 111
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Cnuka 2: Circle Limit IV
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