MunancrapcTBo npocBere, HAyKe ¥ TEXHOJIOIIKOI Pa3Boja

IpymTBo maremaruuapa Cpbuje
N3BOPHO TAKMUYEILGE 3A MO

18. maj 2022. romuHe

IlpBu man

1. 3a mekoncTanTan momuEOM P(1) = apx™ +a, 12" +...+a1x+ag € R[z], a, # 0, n € N, kakemo
Nla je CUMeTPUYaH aKKO je ar = dn_, 38 cBako k = 0,1,...,[5]. Temuny HEKOHCTAHTHOT IOJUHOMA
P € R[z], y o3namm t(P), ne¢puHumeMo Kao BUIIECTPYKOCT OHe HyJje moiuHOMa P kKoja mma Hajsehy
BUIIECTPYKOCT.
a) IlokazaTu ma mMOCTOje HEKOHCTAHTHU, MOHUYHM, MeDycoOHO pasauuntu nonuaomu Py, P, ..., Paga1 €
R[z], ox kKOjux HUjenaH HUje CUMETPUYAH, TAKBU 14 je IPOU3BOJ CBaKa IBa (pa3auduTa) CUMETPUYAH
MTOJIMHOM.
6) Komuro majuame moske Ourm t(Py - Py - ... - Pyyo1), ako cy Pi, Py, ..., Py € R[z] meromcTanTHwm,
MOHWYHM, MelyCOOHO pas3uMuuTyé MOJMHOMM, O KOjUX HUjeldaH HUje CUMEeTpUYaH, IOK je IIPOU3BOI
cBaka nBa (Pa3inunTa) CUMETPUYAH MOJUHOM?

2. Hera je v rpyskuuna onucana oko tpoyria ABC. Taurke F n F m3abpane cy Ha CTpaHUIIAMa
AB u AC, penom, tako ma je BE = CF. Kpysxuauna onucana oko tpoyriaa AEF u Kpy:KHUIA Y CEKY
ce y tauku D, D # A, mok ce mopmaisia u3 tauke D Ha npaBy EF u kpykuuna vy cexky y tauru G,
G # A, a npase AD u EF y tauku P. Axo je mpecek npaBe PG u kpy:xkuune v tauka J, J # G,
IOOKa3aTu 1a je

JE AE
JF  AF’

3. Heka je n memapan mpupomnan 6poj. Ha Kpy:KHUIY je TOCTaB/HEHO N MIOCHTUYHUX KyTJIWIA,
OX KOjUX Cy Heke mpHe, a ocrase Geme. 3a k € {1,2,...,n — 1} mepunmmemo rBammrer Gpoja k Ha
crnenehu HaumH: ako GUCMO MOMEPUJIM CBAKY KYTJIMILY 3a k MecTa y cMepy KpeTama Ka3ajbKe Ha CaTy,
kBasiuTeT Opoja k je Opoj mosummja Ha KOjUMa ce HUje NpOoMeHuIa 0oja KyTJuIe.

a) Horkasaru ma 3a csako n nocroju k € {1,2,...,n — 1} Tako na je kBamurer Gpoja k Gapem %’1

6) Hokaszaru ma mocToju GECKOHAYHO MHOTO HENAPHUX IPUPOAHUX OPOjeBa N 3a KOje IOCTOju KOH(U-

rypamuja 0eaux u MpHUX KyTJaWUlla, TAKBA Aa HUjemHo k HeMa KBajuTeT Behwm on "T_l

IIpenBubeno Bpeme 3a u3pany 3amartaka je 270 MumyTa.
Pemema 3amaraka meTramHO 00PA3ITOKUATH.

Caku 3amatak Bpeau 7 6010Ba.



MunancrapcTBo npocBere, HAyKe ¥ TEXHOJIOIIKOI Pa3Boja

JlpymtBo maremaruuapa Cpbuje
N3B0PHO TAKMUYEILE 3A MIMO

19. maj 2022. romuHe

Ipyru man

4. Osmauummo ca s(k) LysKMHY CTpaHUIE HAJMAKEr jeIHAKOCTPAHUYHOL TPOYTIA Y KOJU Ce MOKE
crnakoBaTu k je IMHUYHUX jeTHAKOCTPAHWUYHUX TPOyrioBa. JlokazaTw na BpeOHOCT mM3pasa

4+ ’72 i s(i(i + 3))-‘
i=1

HUEKaOda HE MOKe outu IIOTIIYH KBaApaT.

5. Jlar je mpupoman 6poj n memuB ca 3 TakaB Aa je 2n — 1 mpoct 6poj. Ila au mocToju 1meo 6poj
T > n TakaB ma je Opoj
nz" ™+ (2n+ 2" —3(n— 2" —z -3

jelHaK MPOU3BOMAY IIPBUX HEKOJMKO HEIApPHUX IIPOCTUX OpojeBa?

6. Y tpamesy ABCD, ca ocuoBuniama AB u CD, Bazku CD = k- AB (0 < k < 1). Taura P je

takBa na je <PAB = <CAD u <PBA = <DBC. Iokazatu na je PA+ PB < ﬁ - AB.

IIpensubeno Bpeme 3a uzpany 3anmarara je 270 MuHyTA.
Pemena 3anaraka nerasHO 0OPA3IOKATH.

Cpaku 3amarak Bpeau 7 60moBa.



