MuHncrapcTBo npocBeTe, HayKe 1 TeXHOJOLWKOr pa3Boja
APYLWITBO MATEMATUYAPA CPBUJE

OKPY)KHO TaKMn4yemwe N3 mateMmaTke yyeHnKa OCHOBHUX LWWKOJ1a

12.03.2022.
Il paspep
F
E
1. 3anuww cBe TPOyrnoBe ca CunKe. D
A B C

2. MegBep BuHu TokoM cBakor neta gobuje 5 kg, a Tokom cBake 3ume
n3rybu 4 kg. tberosa maca ce He mera Tokom nponeha u jeceHn. Y
jeceH 2021. rognHe mweroBa Maca je 6buna 100 kg. Konuky macy je
menBef Bunu umao y nponehe 2018. roguxe?

3. Kop Hekmx bpojeBa uyeTBpTe CTOTMHe uudpa AeceTvua jefHaka je
36upy umdapa ctotuHa U jeguHuua. Ogpean Takea ABa pasnuunTa
6poja, Tako fa je:

a) wuxoB 36up Hajsehn moryh;
6) ruxoBa pa3nuvka 6poj wecte gecetuue. Oapean cBa peLema.

4. 3anuwn ce 6pojeBe marbe of 300 Koju y CBOM 3anncy MMajy TauHO
ABe [1BOjKe.

5. Y cabupatmy
OA+JIA+ MU =CK
NCTUM CNOBUMa OAroBapajy ucte uudpe, a pasnnunTMM CIOBMMA
pasnuuute undpe. Ogpeam Hajsehy moryhy BpegHoCT 36vpa 1y TOM
Cnyvajy jeaHo peluerbe aator cabuparba.

CBaku 3apaTak ce 6oayje ca no 20 6ogoB.a.
M3papa 3apaTtaka Tpaje 150 MuHyTa.
Peluere cBaKor 3afiaTka KpPaTKo 1 jacHO 06pasnoxu.

Il PASPEQ}

Mpu3HaBaTh CBaKM TayaH NOCTYyNaK Koju ce pa3/inKyje oA Kibyya.
bopoBamwe NpunaroAUTN KOHKPETHOM HaUuMHY pellaBama.

1. (MN1 54/4) Ha cnuum ce youasa 15 Tpoyrnosa: ABH, ABG, ABF, ACD,
ACE, ACF, BCF, AHG, AHF, ADE, ADF, HDF, AGF, AEF, GEF [3a cBaKa 3
TayHO HaBefeHa Tpoyrna no 4 6opal.

2. MegBep BuHn Tokom jegHe roguHe noeeha macy 3a 1 kg [5 6opoBal.
Kako je y jecen 2021. rognHe nmao 100 kg, cnegm ga je y nponehe 2021.
rognHe umao 95 kg [8 6opoBal, na je y nponehe 2018. rognHe nmao
95 kg -3 kg=92kg [7 60poBal.

3. Csu b6pojeBn Ko Kojux je undpa gecetmua jeaHaka 36upy uudapa
CTOTMHA W jeAMHNLA, @ Hanase ce y 4eTBpTOj CTOTUHM cy 330, 341, 352,
363,374,385 1 396.

a) Hajsehu 36up ce pobuja kaga cabepemo aBa Hajgeha Gpoja mehy
HaBegeHum, Tj. 385 1 396 [10 6opoBal.

6) MNocToje fBa pewweta: 396 n 341 [5 6opoBa] 1 385 1 330 [5 6ogoBal,
jep je pa3nukay oba cnyyaja 55.

4. Mehy peouudpeHum 6pojeBrMa NOCTOjU jepaH TakaB: 22. Mehy
TpoundppeHum noctoju 19 TakBux bpojesa, a To cy: 122, 202, 212, 220,
221,223, 224, 225, 226, 227, 228, 229, 232, 242, 252, 262, 272, 282, 292.
Jakne, ykynHo noctoju 20 TpaxeHux 6pojeBa [3a cBaku TauaH 6poj 1
6o0pa, 3a cBaKu norpewiHo HaBeAeH 6poj opysetu 1 6oa, Nnpn yemy
YUYEHMK He MOXKe MMaTu HeraTusaH 6poj 6opoBal.

5. Kako je C/ pBoumdpeHn 6poj ca pasnnuntm umndpama, Hajseha
moryha BpegHocT 36upa je 98 [10 6ogoBa]. Heka moryha pelerba cy:
45 +35+18=98,50 +30 + 18 =98, 60 + 20 + 18 = 98. [3a 6uno Koju
TauaH 36up 10 6op0Bal.




MuHncTapcTBo NpocBeTe, HayKe U TeXHOJOLWKOr pa3Boja
APYLWTBO MATEMATUYAPA CPBUJE

OKpYKHO TaKMUYeHe U3 MaTeMaTHKe YYeHKa OCHOBHMX WKoNa
12.03.2022.
IV paspen

1 3a 6poj kaxemo faa je ,pactyhn” ako je cBaka terosa undpa (ocum npse),
rnefaHo ca neBa Ha J1ecHo, 3a jefiaH Beha of npetxogHe. Ogpeam ,pactyhin®
6poj unja je TpehnHa npupoaaH 6poj Behn og 1500 1 marbm og 2300.

2. [lewndpyj cabuparbe

AB + ABC + ABCD = 3000,
Tako fla UCTUM CIIOBUMA OAroBapajy ucre umdpe, a pasnuunTim CJIOBMMA

ofroBapajy pasnuuute undpe. p c

K J

28 cm?
3. Ha Tpu npaBoyraoHMKa Hanu- 12 cm?

CaHe Cy tbMXOBE MOBPWUHE. g E
M3pauyHaj noBpLIMHY OCeHue- L S F
Hor npasoyraoHuka CDES ako je:
BC=2m, EF=2cm,
FG=4cm,H/=1cmn
ML=1cm. D

30 cm?

A B
4. bpojesn 1, 2, 3, ..., 40 HanucaHwu cy jedaH 3a Apyrum, 6e3 3aneTe, Tako Aa ce
nobuje 6poj
123456789101112...383940.
Koju je Hajeefin 6poj koju moxelw ga aobmjels ako M3 HanucaHor 6poja
obpuwell 66 uudapa (pegocnes Ludapa He cmell fa Merbalw)?

5. Hekap ce y paanoHuum urpayaka npoussoguno 198 aytnha gHeBHo. Caga
Ce 3a 6 JaHa Npou3Bepe TONMKO ayTha KONMKO Ce HeKal NPOM3BOAMIIO 3a 8
naHa. Konuko aytuha cag moxe ga ce nponssese 3a 100 pagHux fgaHa?

CBaku 3apaTak ce 6oayje ca no 20 6ogoBa.
M3papa 3apataka Tpaje 150 MuHyTa.
Peluerbe cBaKor 3agaTka KpaTKo M jacHO 06pa3nioxu.

IV PA3PE]

Mpu3HaBaTh CBaKM TayaH NOCTYyNaK Koju ce pa3/inKyje oA Kibyya.
bopoBamwe NpunaroAUTN KOHKPETHOM HaUuMHY pellaBama.

1. O3Hauumo TpaxkeHn 6poj ca x. Kako je TpehuHa 6poja namehy 1500 un
2300, 1o je 4500 < x < 6900 [5 6opoBa]. Kako je 6poj x pactyhu, oH
MoXe 6utu jefaH of 6pojeBa 4567, 5678 n 6789 [7 6opoBa]. TpehurHa
6poja x je npupoaaH 6poj, na je 6poj x gemurB ca 3. TpaxkeHo peLeme je
X=6789 [8 6on0Bal.

2. Undpa A He moxe pa byge 1, HiTY Beha of 2, na je A = 2 [5 6opoB.al.
Nlakne, 2B+2BC+2BCD=3000, na je B+BC+BCD=780. Opasae
3ak/byuyjemo ga je B=7 [5 6oposal. /13 7+7C+7CD=780 cneam paje
C+CD =3, na3akbyuyjemo Aa je C=0 [5 6opoBa] n D = 3 [5 6ofoBal.

3. Kako je noBplunHa npaBoyraoHunka SFGH jegHaka 28cm? n FG = 4 cm,
Toje SF=7 cmun SE=5 cm (jep je EF = 2 cm) [5 6opoBa]. Kako je HJ =
Tcmun HS =4 cm, 10 je JS=3 cm. larbe je LS =4 cm [5 6ogoBal, a oHza
nMS=5cm. Capa je MA=BS =6 cm, aoHaga n SC=4cm [5 6opoBal.
KoHauHo, TpaxkeHa noBpLurHa je P=4 cm-5cm =20 cm? [5 6oaoBal.

4. Y patom 6pojy je 3anucaHo 9 jegHoumdpenux u 31 asoundpeH 6poj,
na oH ykynHo uma 9 + 31 - 2 = 71 undpy [8 6oposal. [lakne, nocne
npeupTaBatba he octatn netoundper 6poj. la 6u 6poj 6ro wro Behy,
Tpeba pa umamo wrto Behu 6poj peBetkn. Kako y wemy noctoje 4
peseTke (y cBakom of 6pojesa 9, 19, 29, 39 no jegHa) [8 6opoBal,
HajBehu 6poj Koju Moxe oCTaTu Noc/e npeLpTaBama je 99994 [4 6opal.

5. (MJ155/3) PaHuje 6u ce 3a 8 gaHa npown3seno 8 - 198 = 1584 aytuha [8
6opoBal. Capa ce 3a faH npousBepe 1584 : 6 = 264 aytuha [8 6ogoBal,
a 3a 1o AaHa 100 - 264 = 26400 ayTnha [4 60pal.




MuHucTapcTBO NpoCcBeTe, HayKe U TEXHOMOLLKOT pa3Boja
APYLUTBO MATEMATUYAPA CPBUJE

OKPY)KHO TaKMU4yemwe N3 maTteMmatTnke
Y4eHlNKa OCHOBHUX LUKOJ1a

12.03.2022.
V paspep

1. YrnoBu a n B cy CynneMeHTHW, a YyrnoBu 1 y KOMNAEMEHTHU.
36up yrnosa a uy je 123°. i3pauyHaj yrnose a, S u y.

2. Konunko nma TpounaHunx nogckKymnoBsa cKyna
A:{i;;,i;,g,z,ﬁ,g,m
MT1T1T 11111111111 11
Yy KOjuMa je 36up Hajmarber 1 Hajgeher enemeHTa jegHak 17

3. Bamba je 3amucnuna tpum 6poja. H3[1 npsor u gpyror 6poja je 12,
npsor n Tpeher 8, a gpyror u Tpeher 20. Koju cy Hajmarbu
npupogHu 6pojeBu Koje je OHa MOoria Aa 3aMucnmn?

4. YkynHo 24 ocobe nogenune cy 48 kpoacaHa. CBako gete gobuno
je no 8 KpoacaHa, CBaka »eHa Mno 2, a CBaku mylukapay no 1
KpoacaH. Konuko je Ouno peue, KOMUKO »Ke€Ha, a KOJUKO
MyLIKapaua Koju Cy nojenvnm KpoacaHe, ako je CBako gobuvo
6ap no jegaH KpoacaH? Ogpeam CBa pelletba.

5. Oppepum cee npocTe 6pojese a, b n c Takse aa je
4a+5b + 6¢=96.

CBaku 3agaTak ce 6opyje ca no 20 bogosa.
M3papa 3agataka Tpaje 150 muHyTa.
Pelwere cBakor 3af1aTka KpPaTKo 1 jacHO 06pa3noxu.

V PA3PE[

Mpu3HaBaTh CBaKM TayaH NOCTYyNaK Koju ce pa3/inKyje oA Kibyya.
bopoBamwe NpunaroAUTN KOHKPETHOM HaUuMHY pellaBama.

1. V3 ycnoBa 3apatka jea + f=180° B +y=90°na + y = 123° Ako
cabepeMo neBe 1 AecHe CTpaHe jefHAKOCTW 1 NOTOM MOAENUMO ca 2,
pobujamo fa je a + B +y = 196° 30’ [8 6opoBa]. Ony3vmarbem NpBe Tpw
jepHakoctn op pobujeHe pobuwjamo fa je y = 16° 30" [4 6opal,
a=106°30"[4 6opa] n=73°30"[4 60pal.

2. Hajnpe oppenmmo napoBe pasnomMaka (Hajmamu v Hajsehu), unju je
36up 1. To cy: (i,m),(1,2),(1,§),(i,l),(£,£) [5 6opoBal. Y
1M1/ 1/ttt 11/ 11 n
MOACKYNy ca NpBMM Napom moxe 6uth 8 pasnomaka [2 6opa], ca
Aapyrum napom 6 [2 6opal, ca Tpehum 4 [2 6opgal, ca yeTBpTUM 2
[2 60opga], a HMjeaaH pa3noMak ca nocieawum napom [2 6oaal. [akne,

YKynHo nmMa 8 + 6 + 4 + 2 = 20 noackynoBa [5 6ogo.al.

3. Heka cy TpaxeHu 6pojesu a, b c. Tapga je H3(a, b) = 12,H3(a, ) =8
n H3[(b, ¢) = 20, na mopa pa Baxu: 12 |an 8| a3 6opal; 12| bn 20| b
[3 60opal; 8 | c n 20 | ¢ [3 6opal. Kako Tpaxmnmo Hajmatbe BPeaHOCTY
6pojeBa a, b n ¢, cnepn pa je a = H3C(12, 8) = 24 [4 6opa], b = H3((12,
20) =60 [4 6opa] n c = H3C(8, 20) = 40 [3 60pal.

4. O3Haummo ca D 6poj peue, ca Z 6poj »eHa 1 ca M 6poj myLukapaua.
Kako je 8D + 2Z + M =48 n D + Z + M = 24, opy3nmarbem nesux u
[EeCHUX CTpaHa jeaHakoctu gobujamo fa je 7D + Z = 24 [8 6opoBal.
3ameHom BpepHOCTV 3a D y 0BOj jegHakoct ca 1, 2 u 3 pobujamo
cnepeha pewerwa:D=1,Z=17,M=6[460pga], D=2,Z=10,M =12
[460maluD=3,7=3,M=18[4 60pal.

5. (MJ154/5) Kako cy 6pojeBu 4a, 6¢ 1 96 napHu, To je b =2 [5 6og0oBal.
MonasHa jegHakoCT noctaje 4a + 6¢ = 86, 0OgHOCHO 2a + 3¢ = 43 [2
6opal. Kako je 2a > 4,10 je 3c <39, 1j.c < 13 [5 6opoBal, na je ce{2, 3,
5,7, 11, 13}. InpekTHOM npoBepoM Aoburjamo fa Cy pewewa: ¢ =3, d =
17[260pal;c=7,a=11[260mal;c=11,a=5[260pmal;c=13,a=2[2
6opal.




MuHucTapcTBO NpoCcBeTe, HayKe U TEXHOMOLLKOT pa3Boja
APYLUTBO MATEMATUYAPA CPBUJE

OKpY)KHO TaKMUYetbe 13 MaTemMaThKe yYeHKa OCHOBHUX LUKona
12.03.2022 - VI pa3pep

1. Konuko uma netoumdppeHnx 6pojeBa umje cy cBe uudpe
pasnuunTe u:
a) pervuBu cy ca 10;
6) 36up npee 1 nocnegme undpe je 8?

2. 36up pBa 6poja n wuxoBor 36upa je i—? M3pauyHaj cabupke

aKo je anconyTHa BpefjHOCT jegHor yetvpu nyta Beha of
anconyTHe BPeAHOCTY APYror.

3. [lart je Tpoyrao ABC. Yrao Koju rpage cumeTpane Cnosballibux
yrnoBa Kof TemMeHa B u C jegHak je yHyTpawmem Yrny Kop
TemeHa A 1 3a 7° je Behu of yHyTpawmer yrna kog TemeHa C.
Ynopeawu ayxuHe ctpanduua tpoyrna ABC.

4. Heka je n Hajmamwu npupofaH 6poj gemuB ca 60, koju ce
3anucyje camo nomohy uudapa 0 n 7. Konuko genunaua mma
6poj n?

5. Y lNeTtpoBom oferbery MMa n yuyeHuka. CBu yyeHUUM CKynsbajy
anbyme ca cnmumuama. CBakM yyeHUMK je cakynuo bap jepaH
anbym, a Hajsuwe op cBux, 8 anbyma, cakynuo je [letap.
Oppeau Hajmamwy BpedgHOCT 6poja N Tako Aa CUTYPHO MOXeMO
Aa TBPAMMO [a MocToju 6ap 5 yuyeHuKa Koju Cy Cakynuam uctu
Opoj anbyma.

CBaku 3agaTak ce 6opyje ca no 20 bogosa.
M3papa 3agataka Tpaje 150 muHyTa.
Pelwere cBakor 3af1aTka KpPaTko 1 jacHO 06pa3noxu.



VI PA3PE[]

Mpu3HaBaTh CBaKM TayaH NOCTYNaK Koju ce passiuKyje oA Kibyua.
bopoBamwe NpunaroAUTN KOHKPETHOM HaUuMHY pellaBama.

1. a) Uudpa jeguHnua mopa aa 6yge 0 [2 6opa]. Og uudapa 1, 2, ..., 9,
UMdpa Ha MeCHOj BpeAHOCTM feceTula Xnbaga Mmoxe ce ogabpatu Ha 9
HauvHa. Ludpa Ha MecHoj BpegHOCTH jeuHMLa Xibada Ha 8 HauuHa, Ha
MeCHOj BPeAHOCTM CTOTMHA Ha 7 HauyMHa MU Ha MeCHOj BpedHOCTU
peceTvua Ha 6 HauvHa [4 6opal. [lakne, ykynHo noctoju 9 -8 -7 -6 =
3024 [4 60pa] neTouudpeHnx bpojesa aemumsux ca 10.

6) Mpea 1 nocnepra undpa 6poja ce mory n3abpat Ha 7 HaumHa (11 7;
2n6;3n55un3;,6un2,7unl;8n0) [460aal. 3a n3bop undpapa Ha
MeCHUM BpefHOCTUMA jefuHMLA XWbaAa, CTOTMHA U AeceTuua, Kaga cy
npBa u nocieawa umdpa Beh nzabpaHe, noctoju pegom 8, 7 n 6
moryhHocTu (jep cy cBe undpe paznmumuTe), na TpaKeHUxX netoundpeHmnx
6pojeBanma7-8-7-6=2352[6 6opoBal.

2. (MN 55/4) O3Haunmo cabupke ca a u b. Mo ycnoBy 3apatka jea + b +
(a+0b) = % opakne jea + b = % [4 60opal. Kako je |al=4|b]|,
pasnmkoBahemo ABa cnyyaja.

AKo je a=4b, onpa je b:% 7 a:% [8 6op0Bal.

. . 20 80
AKo je a=-4b, oHpa je b=—=— n a=— [8 6opoBal.
J naj &3 63[ AoBa]

3. Mo ycnoBy 3apaTka je 4CSB=a,a=y +7°, ASCBzgzg, ASBC =

B _a+y_2a-7
2 2 2

a+#+ﬂ

. 3a yHyTpawme yrnose y tpoyrny BSC Baxu ga je

=180°, opakne je 5a + B =367° (*1) [7 6opo.al. 3a

YHyTpawwme yrnose y Tpoyrny ABC Baxu ga jea + 3+ a - 7° = 180°,
ofakne je 2a + = 187° (*2) [7 6opo.al. Ogy3nmarbem jegHakocTu (*2)
of jenHakoctu (*1) pobujamo pa je a = 60°, a oHga ny = 53°, B = 67° [4
6opal. Kako je 3> a >y, oHpa jeb>a > c[2 6opal.

4. [la 6n 6poj 6uo gerwus ca 60, noTpebHO je aa Oyae pesbrB 1 ca 3 n ca 4
n ca 5 [2 6ogal. [lakne, 360r aesbUBOCTM Ca 5 nocneara uudpa mopa
6utn 0 [2 6opgal. a 6u 6poj 610 ferbuB ca 4, aBoundpeHn 3aBpLUeTaK
My Mopa 6uTmn femmB ca 4. Kako 6poj 70 Huje femus ca 4, aBounppeHn
3aBpLieTak mopa 6utn 00 [4 6opal. Ha Kpajy, aa 6u 6poj 6uo aervuB ca
3, 36up undapa my mopa 6utn pgemwus ca 3. Hajmarwm moryhu 36ump
umdapa Koju je pesbuB ca 3 je 21, na je Hajmaru TpaxkeHn 6poj 77700 [6
6opoBal. Kako je 77700 =2%-3-52-7 .37 [2 6opaa], To je 6poj fenvnaua
jepHak 2+ 1) (T+1)- 24+ 1)- (1+1)- (1+1)=72[4 60pa].

5. Mpeoctana peua y MNeTpoBom ofie/berby Mora Cy CakynuTi Hajmarbe
1, a HajBuLwwe 7 anbyma [5 6ogoBal. Ako je nctu 6poj anbyma cakynuno
no 4 yuyeHuka, Taga 6m y ogerberby 6uno 7 - 4 + 1 = 29 yyenuka [10
6opoBal. CBaku cnepgehun yueHrk 6u 610 NeTn yyeHuK y rpynu Koja je
cakynuna uctm 6poj anbyma, na je y oaerbery Hajmarbe 30 yyeHuka [5
6opoBal.



MuHucTapcTBO NpoCcBeTe, HayKe U TEXHOMOLLKOT pa3Boja
APYLUTBO MATEMATUYAPA CPBUJE

OKPY)KHO TaKMU4yemwe N3 maTtematTnke
Y4eHlNKa OCHOBHUX LUKOJ1a

12.03.2022.

VIl pa3pep

2021 2022
3

+2 +2

1. Ynopeau pa3nomke .
PEAIP +2 3242

2022
3

2. Oppeav nocneary undpy 36upa
12022 + 22022 + 32022 + ..+ 20212022.

3. Y 61ocKon Cy OTMLINW ABE ApYyrapuLe U TPy Apyra u Kynum cy 5
KapaTa Tako Aa cefie y UCTOM peay jeaHo Ao apyror. Ha konuko
HauMHa OHW MOTY Ja CefHy Ha 5 cefuwTa Tako fa Apyrapuvue
cefe jeaHa po apyre? 3ameHa MecTa cefiewa 6uno Koje ase
ocobe ce cMaTpa HOBUM PacrnopeaoM cefieba.

4. [lat je Tpane3 ABCD ocHoBuua AB =5 cm n CD = 3 cm. [dujaro-
Hana AC je HopmanHa Ha Kpak BC, a gujaroHana BD penu yrao Ha
AY»0j ocHoBMUM Ha nona. Ogpean BUCUHY Tor Tpanesa.

5. Heka je M npecek cumeTpane yHyTpallker yrna kog TemeHa A v
ctpaHuue BC tpoyrna ABC. AKo je ueHTap ynucaHe KpyXHuue
Tpoyrna AMB yjeoHo v LueHTap onucaHe KpyxHuue Tpoyrna ABC,
oapenm mepe yrnosa Tpoyrna ABC.

CBaku 3agaTak ce 6bopyje ca no 20 bogosa.
M3papa 3agataka Tpaje 150 muHyTa.
Pelwere cBakor 3af1aTka KpPaTKo 1 jacHO 06pa3noxu.



VII PASPE]

Mpu3HaBaTh CBaKM TayaH NOCTYNaK Koju ce passiuKyje oA Kibyua.
bopoBamwe NpunaroAUTN KOHKPETHOM HaUuMHY pellaBama.

1. 3a no3uTtnBHe 6pojeBe g, b, ¢, d Baxu aa ako je ad > bc, oHpa je %>§.
Akojea=3%"4+2,b=c=3"2+2und=3%3+2,0Hpaje
ad = (322" + 2) - (3202 4 2) = 3404 + 20 - 322" + 4 [7 6op0Ba],

bc=(32+2)- (3202 +42)=3%%412.3%21 1 4 [7 6opoBal.

Kako je 20 - 322" > 12 . 322! 10 je ad > bc, Tj. %>§, na 3aKk/ibyuyjemo aa

2021 2022
je 3 +2 >3 +§ [6 60op0Bal.

32022+2 32023+

2.Y Tabenu cy npukasaHe nocnegme undpe 2022. creneHa 6pojesa Koju
Ce 3aBpLUaBajy cBakom Moryhom undpom (nocnegme undpe creneHa ce
nepnoaMyHo noHaesbajy) [10 6omoBa 3a TauHO oppeheHe nocnepwe
undpe ctenenal.

bpoj ...12022 02022 32022 72022 52023 2024 7202 82022 G202 ()2022

Mocneptba undpa 1 4 9 6 5 6 9 4 1 0

36up 6pojeBa 12022 4 22022 4 32022 4 4 10%22 33BpLuaBa ce umdpom 5 [3
6opa]. 36up 2022-ux cteneHa npeux 2020 6pojeBa MOXemo Aa
nogenumo y 202 rpyne, rae je nocneama uudpa 36mpa 6pojesa y cBakoj
rpynu 5:

‘]F;OyZZ + 22022 + 32022 + ..+ 20202022 — (12022 + 22022 + 32022 + ..+ ‘]02022) + ..+

(201122 + 20122022 + 201322 + ... + 2020%%),

na je nocnegma undpa 36upa 12022 + 22022 4 32022 1+ 2020%°2? yndpa 0
[5 6opoBa]. [ocneatba Lndpa TpaxkeHor 36upa je 1[2 6opal.

3. Kako ppyrapuue cepe jepHa go Apyre, npobnem ce CBOAM Ha
cnTyauujy Kaga 4 ocobe Tpeba pacnopeanTyt Ha 4 mecta. To ce Moxe
ypaautm Ha 4 - 3 - 2 - 1 = 24 HauuHa [12 6opoBa]. Kako ce aBe
[eBojumnLe Mory pacrnopeuTy Ha 2 HaUMHa Aa cefle jeiHa o apyre, 10 je
yKynaH 6poj pacnopena 24 - 2 =48 [8 6opoBal.

4. (M1 54/5) Yrnosun ABD w BDC cy
jeAHakn Kao yrnoBu ca MapanenHum
Kpauuma [2 6opal. Kako anjaroHana BD
[eNn yrao Ha [y>0j OCHOBMLM Ha nona,
TO ¢y jeaHakm un yrnosu ABD w CBD. ¢

Tpoyrao BCD jegHakokpaku, na je BC= A B
CD = 3 cm [6 6opoBa]. Tpoyrao ABC je npasoyrniu, na MutaropmHom
TeopemoM Jobujamo aa je AC =4 cm [4 6opal. BucmHa Tpanesa jeaHaka
je BUCMHM Koja oarosapa xunoTteHy3u npasoyrnor tpoyrna ABC, na je
AC-BC _h-AB

2

5. O3Haummo yrnoBe Tpoyrna ca a, B, y 1 Heka je O ueHTap onucaHe
KpyHuue Tpoyrna ABC n ynucaHe KpyxHuue Tpoyrna ABM. Kako je AM

, OfaKne je BUCMHa Tpane3a h =2,4 cm [8 6opoBal.

cumeTpana yrna a, 1o je ACAM = AMAB :% [2 60pa]. OA je cumeTpana

yrna MAB, na je AMAO = Z0AB :% [2 6opa]. dyxun OA, OB n OC cy

nonynpeyHnuy onncaHe KpyxkHuue Tpoyrna ABC, na cy tpoyrnosu OAB,
OBC n OCA jepHakokpaku. Opgasfe pobujamo pa je 20CA = £0AC

:%+% [4 60opal, n £0AB = 4£0BA = 40BC = 40CB :% [4 6opa]. Capa

nMamo fa je [3:% ny = a4 6opal. /3 jegHakoctn a + B + y = 180°

pobujamo pa jea=72°,4=36°y=72°[4 6opal.




MuHucTapcTBO NpoCcBeTe, HayKe U TEXHOMOLLKOT pa3Boja
APYLUTBO MATEMATUYAPA CPBUJE

OKpY)KHO TaKMUYetbe 13 MaTemaThKe yYeHKa OCHOBHUX LUKona
12.03.2022 - VIil pa3pep

1. OcHoBa npaBe YeTBOPOCTPaHe npu3me je pomb uuja je
CcTpaHuua AayxuHe 12 ¢cm un owrtap yrao 60°. W3pauyHaj
3anpeMuHy Mpu3Me ako je BUCMHA jefHaKa MONIOBMHU Jyxe
AnjaroHane pomba y 0CHOBMW.

2. Konuko uma wectoundpeHnx npupogHnx bpojesa aemmnBux ca
5, Koju ce 3anucyjy camo undpama 1, 2, 3,4, 5 n 6 (undpe ce He
MOHaBJbajy), Npu Yemy umdpe 1 1 2 He mory OuTK jegHa Ao
npyre?

3. OcHoBa TpocTpaHe nupamuge ABCS je jefHakoKpako-npasoyrin
Tpoyrao ABC, ca npaBum yrnom y TemeHy B, a Bpx S ce
HOPMaNHOM NPOojeKumnjoM Ha paBaH OCHOBE NpPOjeKTyje Yy Tauky
D, koja je cpeguwte mBuye AC. Ako je 6oyHa cTpaHa ACS
MpaBoOyrnn TPOyrao ca MpaBuM Yriom Kopg TemeHa S un SD =

/2 cm, u3pauyHaj nospLunHy nupamuge ABCS.
4. Y ckyny uenux 6pojeBa pewu jeaHaunny y* + x = xy + 8.

5. [la nu je moryhe 6pojese 3, 3% ..., 3", 3" nogenuTn y Tpu rpyne
(He obaBe3HO ca ucTMM Opojem enemeHaTa) Tako Aa je
Npon3BO[ eneMeHara CBake rpyne 1uctu, yKonmko je:
a)n=2022; 6)n=2023?7

CBaku 3agaTak ce 6opyje ca no 20 bogosa.
M3papa 3agartaka Tpaje 150 muHyTa.
Pelwere cBakor 3af1aTka KpPaTko 1 jacHO 06pa3noxu.



VIll PASPER

Mpu3HaBaTh CBaKM TayaH NOCTYNaK Koju ce pa3/inKyje oA Kibyya.
bopoBamwe NpunaroAUTN KOHKPETHOM HaUuMHY pellaBama.

1. TloBpwuHa oOCHOBe jedaHaka je 36upy noBpwuHAa [Ba
jeflHaKoCTpaHWyHa Tpoyrna, na je B=72\3cm? [8 6opoBal. Hyxa
[mnjaroHana OCHoBe je d1=12\/§ cm [8 6opoBa], na je TpaxeHa

3anpemuHa V = B-%: 1296 cm’[4 60pa).

2. MNocnepma undpa cBux TpaxeHux bpojesa mopa ga byne 5 [2 6opal.
Undpe 1, 2, 3, 4 n 6 ce Ha nNpBKX 5 NoO3MUMja MOTY pacnopesmnTn Ha
5-4.3.2-1=120 HaunHa [4 60pa]. Cnyuvaj Kaga cy umdpe 1 1 2 jegHa
[0 Apyre CBOAM Ce Ha Cnyyaj Kapa 4 umdpe Tpeba pacnopeamtn Ha 4
MecTa, a TakBux MoryhHoctTM nma 4 - 3- 2 - 1 =24 [5 6opgoB.a], npu uemy
ce umdpe 1 n 2 y cBakoj of Tvx moryhHOCTYy mory pacnopeaunTit Ha 2
HaumHa [4 6opa]. TpaxeHn 6poj netoundpeHux OpojeBa jegHak je
120-2 -24 =72 [5 6opgoBal.

3. Tauka S ce Hana3m Ha cumeTpanu ctpaHuue AC, na je AS = SC. lakne,
Tpoyrao ACS je jepHakokpako-npaBsoyrnu, na cy Tpoyrnosu ABC n ACS

2N22

nopypapHu [5 6ogoBa] 1 MOBpLWIMHA CBaKor je = 2 cm?

Tpoyrnosu SDC w SDB cy jenHakoKpako-npaBoyrau, na npumeHoM
MuTaroprHe Teopeme pobujamo aa je: SC = SB=SA=BC=BA =2 cm
[5 6opoBa]. OpaBae 3ak/byuyyjemo pAa cy Tpoyrnosu ABS wn BCS
jenHaKOCTPaHWUHM 1M MOBpWMHA cBakor je ~/3 cm? [5 Goposal.

MosplunHa nupammae je P=2(P,,,c +Pyss) =22 ++/3) cm? [5 6opaosal.

4. [lonasHy jefHauMHy MOXemo 3anucati y obnuky x(y — 1) = y* - 8, a
4_g 41

Y8y Tl 7 (L
y=1 y=-1 y-1 y-1

[10 6opoBal. V3 ycnosa xeZ, Baxu (y—1)|7,na y—-1e{-7, =1, 1, 7}

[6 60poBa]. Pewema cy (x, y)e{(-184, -6), (8, 0), (8, 2), (584, 8)} [4
6opal.

Kako je y # 1, pobujamo x =

n(n+1)
5. (MN 54/1) MNpownseog ceux n 6pojea je 3 2 [4 6oaal. Ako 6pojeBu
MOry Aia Cce mogene y Tpu rpyne Tako Aa je Npou3Boj y CBakoj rpynu Nctu
n(n+1)
(Ha NpuMmep jeaHak je A), oHpa mMopa fa 6yae A° =3 2 . 3akbyuyjemo

aa 3|@ [5 6opoBal. Kako %

Huje Oe/buBO ca 3,

3aK/byuyjeMo Aa 3a nh = 2023 Huje moryhe nopenutn 6pojeBe Ha
TpaXeHu HauuH [5 6opoBal. Mokaxkumo aa je To moryhe 3a n = 2022. [la
61cmMo 0BO Mokazanu nNoTpebHo je KoHCTpymcaTy Gapem jegHy nogeny
[atux bpojeBa Ha Tpw rpyne Tako da je npou3sof 6pojeBa y cBe Tpu
rpyne jeaHak, OQHOCHO Aa je 36up n3noXxwunaua y cBe Tpu rpyne jegHak.
bpojese 1, 2, 3, ..., 2021, 2022 mo»keMo NOAENNTN Y CKYNoBe 0f Mo LwecT
y3actonHux 6pojesa Ha cnepgehu Haumh: {1, 2, 3, 4, 5, 6}, {7, 8,9, 10, 11,
12}, ..., {2017, 2018, 2019, 2020, 2021, 2022}. Y cBakOM 0ff OBMX CKYMNOBa,
36up NpBOr ¥ LWeCTor; Apyror u netor, Tpeher n yeTBpTOr 3anuMcaHor
6poja je jegHak. [lakne, ako 13 CBaKOr CKyna y no jefHy rpyny cTaBUMO
no jegaH nap nomeHytux OpojeBa, pobuhemo TpaxeHy mnogeny
[6 60p0Bal.



