MunancrapcTBo npocBere, HAyKe ¥ TEXHOJIOIIKOI Pa3Boja

JlpymtBo maremaruuapa Cpbuje

16. CPIICKA MATEMATHWNYEKA OJINMIINJA ITA
YUEHUKA CPEIILUX IITKOJIA

1. anpma 2022. romuHe

IIpBu man

1. Heka je k ynucana kpyskauna yayTtap omroyrior tpoyriaa ABC, AC # BC, u | merosa cnompa
OpuImMcaHa Kpy:KHUIA, Koja momupyje crpamurny AB. IIpaBa p, roja canpsum tauxky C u HOpMAJIHA
je Ha AB, ceue kpysuuny k y taukama X u Y, a kpy:kHuUIly | y Taukama Z u T, Ipu demy BaKu
cnenehu pacmopen tavaka: X — Y — Z — T. Kpy:kuuma m, Koja canp:ku Tauke X u Z, ceue MpaBy
AB y raukama D u E. Ilorazatu ma cy tauke D, Y, F u T KOHIUKIUYHE.

2. Heka cy a, b u ¢ mo3uTuBHN peaanu 6pojeBu 3a Koje Baxu a®+b3+c> = 3. IlokazaTu HejeHAKOCT

LR S S
3—2a 3-2b 3-2c

3. Tabena mumensuja n X n, n € N, je nonymena Gpojesuma ox 1 mo n?, amm Tako na je pasiamka

fuio Koja mBa Gpoja Ha CyCeIHUM IOJLMMA HAJBUIIE N U Aa je 3a cBako k= 1,2,...,n? ckyn moma Ha

KojuMa cy 6pojesu 1,2,...,k moBe3aH, KA0 U CKYII I0Jha HA KOjuUMa ce Hajase O6pojesu k,k+1,...,n2%.
TMon cycemuuMm mosbuMa MOAPA3YyMEBAMO MOJbA CA 3ajeJHUYKOM CTPAHOM, HOK Ce CKYIl MOJba CMATPA
MOBE3aHUM AKO Ce M3 CBAKOr €JEMEHTA MO CBAKOr APYror ejJeMeHaTa TOT CKyla MmoJba Moske mohu
uayhu camMo Mo CycemuuM TOJbMMa VHyTap TOr CKyIa. KRakeMmo ma je map cycemnux OpojeBa, Tj.
O6pojeBa Koju ce HaJla3e Ha CYyCemHUM IOJpUMa, nobap, ako je HUX0BA alCOJNyTHA Pa3irKa TAdHO N
(jeman 6poj ce Moke HasmaszuTH y Bume HoOpux maposa). lokasaru ma ce y Tabenau Hajgasum GapeMm
2(n — 1) nobpux maposa.

IIpensubeno Bpeme 3a uzpany 3anarara je 270 MuHyTA.
Pemema 3amaraka meTramsHO 0OPA3ITOKUTH.

Ceaxru 3amarak Bpeau 7 6010Ba.
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Jlpyru nan

4. TIpernocrasumo xa f(n) o3mauasa ykyman 0poj 6pojesa x € {1,2,--- ,n}, n € N, 3a roje Baku
na je NZD(x,n) npoct ninu jemnak 1 . JlokasaTu na Basku

S )+ pln) > 20,
d|n
3a Koje n BasKU 3HAK jeTHAKOCTU?

5. Ha Tabau je manucamo n mesux 6pojeBa, n € N. Y jemnom moresy moryhe je mzabpartu nsa
jemHaka HammcaHa Opoja u jeman on mux moBehartu 3a 1, a apyru cmamutu 3a 1. IlorkazaTtu ma y 0BOj

Ur'pU HUje MOTylle OAUIPDATHU BUILE O 5 noresa.

6. Heka cy p u ¢ paznuuutu npoctu OpojeBu u « peasan 6poj, 0 < a < 3. IlorazaTtu ma y HU3Y
[a], [2a],[3q], . ..

MOCTOjW YJIaH TOT HMU3A MamU OX 2pq, KOjUu je MebWB HeKuM o1 OpojeBa p u q.

ITpensubeno Bpeme 3a uzpany 3anarara je 270 MuHyTA.
Pemema 3amaraka meTrassHO 0OPA3ITOKUTH.

Cpaxru 3amarak Bpeau 7 6010Ba.



